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PRATICA RAGIONATA 

DELLE OPERAZIONI 

ARITMETICHE 

LEZIONE I. 
PRELIMINARE. 

V 

A j ^ 1 

I Ra le fcienze Matematiche non fenza 

II ragione fi dà il primo luogo all' Arit- 
JB " metica » come a quella , che da fe 

ftefla fi foftiene fenz* aver bifogno d* appoggio 
da alcun altra ; . laddove le altre , come la 
Geometrìa , la MufTca , rTnrttmomìa , fon co- 
rrette a far ricorfo a quefta fcienza Numerale 
in ogni fupputazione, che gli occorra di dover 
fare , in ogni Propofizione , che abbiano da far 
conofcere , o raziocinio , o dimoftrazione , che 
vogliano inftituire . Non fi vuol già qui met- 
tere innanzi a chi ha fol riguardo alla pratica 
ciò , che conduce alla fpeculativa , e profon- 
da intelligenza di quefta prima , ed Elementa- 
re Matematica fcienza ; ma non fi vuol per 
altro prefentare una elocuzione delle Operazio- 
ni Aritmetiche così cieca , e abbandonata dal- 
la ragione, e dal difcorfo , che debba dirfi un 
mero meccanifmo, come pur troppo ordinaria- 
mente fi fa creder , che fia . E quefto è final- 
mente il motivo per cui tanto facilmente fi di- 

A 2 men- 
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incuneano le regole delle operazioni Aritmeti- 
che da chi non le tiene continu unente in pra- 
tica . E' un pretender f impoflibite f che la 
inente ritenga T idea d' un determinato giuo- 
chetto di numeri f fenza efler ella perfuafa 
dalla ragione , che bifogni operare in tal ma- 
niera i e fenza che vegli in efla un raziocinio» 
che ne confervi, e ne diriga ali! occorrenza f 
idea già formata . » 

E perchè non può mai venirli ali* intelli- 
genza di una feienza fenza iaperne i termini t 
ed intendere il vero fenfo , ed indole dei me- 
defimi , diafi qui in fuccinto un idea dei ter- 
mini Aritmetici t e del lignificato , ed ufo di 

li Numero fi offre il primo a dover efle- 
re confiderà co : il quale a parlar propriamente 
non è alerò 9 che una collezione di uniti ; e 
dicefi Numero appunto dal numerare le unità , 
delle quali fe ei ne novera una foltanto dice- 
(i (ingoiare , fe ne contiene più d' una dicefi 
plurale ; Vero è che anche una fola unità non 
è indivifibile , ma coda di più • e meno par- 
ti fecondo V efigenza delle operazioni , d' onde 
hanno origine i numeri rotti , o frazioni , va- 
le a dire parti di una unità , delle quali fi 
parlerà in apprefib . Per potere indicare con 
comoda , e compendiofa Scrizione ciafehedun 
numero fi fervono tutti gli Aritmetici di quefti 
dieci fempliciflìmi caratreri = i.y^af*, 5 , 4 f 
5*6,7,8,9,0 = .Jkfc acciò quefte me- 
deli me cifre badino ad efprìmere, e rapprefeit- 

f . \ ta- 
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tare anche le diecine,! centenari, millenari ec. » 
gli fi attribuifce il valore locale, talmentechè in 
una ferie di più numeri infìeme^e deftinati ad 
efprimere uno , o più centenari , uno , o più 
millenar j di unità» V Ultimo numero alla deftra, 
cioè in fine della (emione efprime le unità lem- 
plici dal dieci in giù ; il penultimo efprime le 
diecine d* unità ; quello che fegae in terzo 
luogo efprime i centenari d f unità , il quar- 
to i millenarj d* unità , il quinto le die- 
cine di migliaja , il fedo i centenari di mi- 
gliaja , il fetrimo il millione , e così poi 
colla (leda regola fi procede al Billicne , al Tri- 
lione » Quadrilione &c. » avvertendo per rego- 
gola certa ^ che ogni numero ha gradatamente 
e refpetti vnmente jaa <H jg4]q£e dieci volte mag- 
giore di quello » che 5 m mediatStnente, gli Tega a 
verfo il fine . Per pronunziar dunque un nu- 
mero per efeenpio 6239 è da awertirfi che il 
primo numero, o cifra dalla deftra parte, che 
è 9. è un numero femplice di nove unità ; il 
fedente efprime tre diecine , cioè trenta ; 
il terzo che è z va!e due centenari, o fia du- 
gento; Y ultimo , che è 6. conta per fei mi- 
gliaia , o fei mila . Laonde fe fi reperì il va* 
lore di tutti invertendo I 1 online , e comin- 
ciando dalla prima cifra 6. a flniftra , fi efpri- 
merà rettamente il numero fuddecto 6259, per 
feimila dugentotrentanove , Così fe la fomma 
da rilevarti fia comporta di più che quattro ci- 
fre come per efempìo quefta 547683. comin- 
ciando al folito ad efaminarne il valore da de- 
ftra , li vedrà il 3. numero femplice di tre 
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uni$ ; T S. di otto diecine , il 6. di Tei cen- 
tenari , o (la feicento , il 7. di fette migliaja, 
o fettemila , il 4. di quattro diecine di mi* 
gliaja , ovvero quarantamila , il 5. di cinqui 
centinaja di migliaja , o fia cinquecento mila ; 
ed efprimendone tutta la fomma cominciando 
dalla parte finiftra, o fia principio della mede- 
fima fcrizione 547683. fi diri cinquecentoqua- 
rantafette mila feicento ottanta tre ;Ed aggiun- 
gendoti alla finiftra un* altro numero , denotereb- 
be uno , o più milliont , fecondo il numero di 
unità che contenere il numero aggiunto , il 
quale fe forte 3. direbbe la fomma tre milliont 
e cinquecento quarantafette mila feic nto oc- 
tantatre ; fe fofle ». direbbe un millione , e 
cinquecento &c. la cifra >o,cbe dicefi comu- 
nemente zero , non ha per fe ftefla, e feparata da 
altri n artieri ; alcun valore ; prefiflb per altro, 
interpoftffro pofporto ad altri numeri, ha for- 
za di confervare ad efil il valore locale ; Così 
volendo efprimer dieci fi appone il zero alla 
deftra dell' unità in quefta maniera 10. volen- 
do far infendere , che quell* unità ha il valo- 
re di una diecina per elTere in fecondo luogo • 
così collo fcriver 304. fi vuol far avvertire 
che il 3. , computando il zero , è nel terzo 
luogo del centenario , e perciò varrà la fcri- 
zione trecento , ( niuna diecina ) e quattro 
unità ; E per dare un' efempio di maggior ntt- 
mero di cifre ; 304609 vale trecento migliaja 1 
( niuna diecina di migliò ^ tftiattro migfliajs , 

fei centenari ( fenza alcuna diecina ) e mit 

a* 
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unità ; Tale a dire trecento quattro mila fei- 
cento nove . 

Quando fi tratterà delle frazioni , e 
Proporzioni Aritmetiche fi avrà occafione di av- 
vertire tutte le altre affezioni dei numeri In- 
tanto re prima di venta dar le regole Tul- 
le Operazioni Aritmetiche , bifogna qui dare 
una prima idea delle frazioni fuddette , chef 
fono le parti delf unità che in diverfe manie- 
re vien divifa talvolta , ora in più , ora in 
meno parti eguali , fecondo il bifogno dell' Arit- 
metico • Se refta ex. gr. divifa in tre parti > 
una terza , o due terze parti fi fcrivono cosi 
a a 3> 
tre terze parti fi Priverebbero cosi — 

ma ficcome equivalgono ali intera unità , ben 
di rado fi troveranno fcritte in luogo della me- 
defima . Se ella unità dovrà dividerli in 4 > in 
5 , in 6 , o in qualunque numero di parti , anche 
in 50. in 100. ice. fi troveranno fciitte talifrazioni 
1 a 4 $ 10 80. 

— — — — — — e (j leggono un quarto , 

4 5 6 6 yo 100 

due quinti , quattro fedi, dieci cinquantefimi» 
ottanta centefimi fcc. , avvertendo che il nu* 
mero peflo lbpra la linea dicefi Numeratore > 
perchè f piega > e numera quante parti contieft 
la frazione delle componenti V unità in quella 
de terminata divifione della medefima : per efem- 
I 

pio — fpiega otto parti delle ij. nelle quali 

*J • *• • ap- 



anparifce dal fottopofto numeto (che dicefi A- 
nominatore ) , eflere fiata concepita divifa f 
unità . L* indole della frazione fa veder mani- 
feftamente, che il Numeratore deve efler fem- 
pre minore del Denominatore , altrimenti fe 

5 

fofle eguale, come — , indicherebbe , non una 

frazione, ma un' intera unità , numerando cin- 
que quinti d'unità, che vuol dir tutte le par- 
ti ♦ nelle quali in quell* occafione è fiata divi- 
fa f unità : Se detto Numeratore foffe mag- 

6 

giore , come — fpiegherebbe più che unità 

con noverare fei quinti , de quali cinque for- 
mano T unità intera , come fi è detto , avan- 
zandone nel fefto quinto una quinta parte ; 

ó 

onde in vece di fcrivere — - farebbe equivaler l 

5 . 

temente , c più propriamente da fenverfi i. e 

~- 1 . Baderà qui aver così accennato qualche 
c 

cofa sì intorno ai numeri interi , come riguardo 
alle frazioni per una leggiera indifpenfabile idea 
per poter procedere alle Operazioni Aritmeti- 
che sì per mezzo dei numeri interi , come 
delle Frazioni . E fono = V Addizione , Jche 
dicefi comunemente il Sommare ; La Sottrazio- 
ne, La Multipli caziont \ e la Diviftone.S inco- 
minci dalla prima. V^L* 
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DELL' ADDIZIONE 

O SIA 

SOM Al AZIONE 

LEZIONE IL 

COnfifte quella prima , e più facile Opera- 
zione in aggiungere la fomma di uno , al- 
la fomma di un' altro numero, e farne rifiata- 
re una fonema totale, o aggregato egual va- 
lore a quant' altre fomme lìan propelle a rac- 
coglierli. Se tanto quella, quanto le altre Ope- 
razioni dovettero aggirarli fu i numeri fempli- 
ci , non vi farebbe bifogno d* inftituire alcuna 
regola , non eflendovi chi non fappia combinar 
quelli con tatta la facilità Chi non vede in- 
fatti , che fe a 2. fi aggiunge 2. ne rifulta 4.? 
che j aggiunto a 6 fa 9 , che a 9 aggiungen- 
do 8. ne vien 17. y II bifogno pertanto di ri- 
correre alle regole viene dai numeri compodi > 
su i quali f\ V arte Aritmetica parte per par- 
te, e fuccelfivamente quello che tutto infieme, 
ed in un folo atto della mente non può efe- 
gairfi , Ora fiano dati i due numeri comporti- 
14} 2. = e 436 3. dei quali fi voglia fa pere tut- 
ta la fomma • Eccone la Regola Aritmetica . 
Scrivanfi i dati numeri 1* uno fotro l 1 1431 
altro in modo , che le unità fiano ver- 4363 
ticalmente corrifpondenti alle unità , le - 
diecine , alle diecine , i centenari , ai 5795 
centenari, i millenarj ai millenarj, come T 
appreso . Tirata una linea da finiftra a deflra 
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(i cominci dal raccorre le uniti dalla parte de- 
ftra , che fono ; , e 2 le quali producendo 
5, ferirai! 5 fotto la linea trafverfa alla dirit- 
tura di dette unità : fi proceda verfo la fini- 
ftra a computare le diecine 6 e 3. che facen- 
do 9 fi feriva 9 alla loro dirittura : fi pafli a 
fommare i centenarj } e 4 , che producon 7 , 
e fcrivafi 7. fotto i medefimi : in ultimo luogo 
fi unifeano infieme i millenarj 4 ed 1 e fcriva- 
fi 5 fotto di efli , e fi avrà la fomma 579?» 
aggregato di egual valore delle 1 ornine dei due 
-dati numeri , e(Tendo fempre innegabile V affio- 
ma , che il tutto è uguale a tutte le fue par- 
ti prefe infieme . 

Una piccola difficoltà può incontrarfi in 
quefta prima Operazione nel cafo, che qualche 
fomma raccolta da alcuna delle Colonnette o 
delle Unità femplici , o delle diecine , o de 
centenari, o millenari, oltrepaffi il 9, e fia in 
confeguenza comporta di diecine, e di unità an- 
nette alle medefime, nel qual cafo le fole unità 
femplici fi fcrivono fotto la linea trafverfa in 
corrifpondenza alla computata colonnetta , rifer* 
bando il numero delle diecine per includerli nel 
computo della feguente colonnetta verfo la fi* 
hiftra parte; la regola ha bifognod' eflere fchia- 
rita con un efempio . Siano dati a com- 7419 
putare, o fommare gli appreflb quattro 
numeri. Cominciando fempre I' operazio- 
ne dalla colonnetta delle unità femplici, 
cioè dall' ultima a deflr* , fi dirà : S. 
più 4. fa 1 1. più 6. fa tS. e più no- 
ve, porta alla fomma di 27* tutta la 
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colonnetta , vai a dire a due diecine con di 
più 7. unità; onde Torto la computata ultima 
colonnetta fi deve fcriver foltar.to il 7. e rifer- 
bar le due diecine a computarli coi numeri 
componenti la feguente colonnetta delle dieci- 
ne. Quelle due diecine fi computano col folo 
nu mero 2 , che avrebbe da fe folo il femplLe 
valore di due anità > ma computato coi nume- 
ri della colonnetta delle diecine , acquifta , o 
ritiene con elfi il valore locale di due volte 
dieci, 0 fia 20. dicali adunque: 2. più 7. fa 
nove più 5. fa quattordici , più 2. fa fedici 
più }. porta la fomma di tutta la colonnetta a 
15). diecine ; fcrivafi il folo 9. fotto la medefima 
colonnetta , e fi riferbi il dieci per la feguen- 
te colonnetta dei centenari wi i numeri della 
quale fi computa quella diecina di diecine co- 
me femplice unità, «la inclufa quella trai nu- 
meri centenari, ha con elfi il valor locale di 
cento. Si proceda al computo della terza co- 
lonnetta de* centenarj , e fi dica 9. , e i> che 
fi è detto doverli qui includere dell' altra colon- 
netta , fa dieci; più 7 , più 9, più 4, che in 
tutto porta la colonnetta alla fomma di 30. 
Qui abbiamo dunque tre diecine di centinaja t 
vai a dir tremila, che devonfi unire nel com- 
puto dell' ultima colonnetta , e fcrivere fotto 
la computata folo il o. non avanzando alcuna 
unità fopra le diecine. Si pafll al computo deli* 
ultima colonnetta , che contiene numeri mille- 
nari , ed inclufovi il 3. delle tre diecine di 
centenari già riferbato, fi dirà: j. più 9- fa 
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iodici, e con più * *pih* $ » p'ù 7 , rcfU 

efaurita tutta la colonnetta col rifultato della 
fomma 26. cioè ventifei migliaja , che bifogna 
lcriverle totalmente per non eflervi altra colon- 
na da computare, ponendo il 6. fotto i nume- 
ri ultimamente raccolti delle migliaja , e il 2. 
a fìniftra, col valor locale di due diecine di 
migliaja, e farà la totale ed equivalente fom- 
ma a tutte infieme le quattro dei dati numeri > 
atfopy. 

Per feoprire fe fiafi comincilo qualche er- 
rore nel fuddetto computo, fe ne ripeta l'ope- 
razione con quefta cautela: fe nel fommare le 
colonnette fi è proceduto all' insù, nel rinnovar 
f operazione , che deve fervir di riprova -, fi 
proceda dall' alto al baflb, e ristandone an- 
che in tal rovefeiamento la ftefla fomma , farà 
certo non eflervt intervenuto errore . Si pro- 
pongono varie altre regole di riprova , che fi 
daranno, unite ad altre pratiche oflcrvazioni , 
fopra ogni operazione Aritmetica , in fine di 
quefto Trattato a fcanfo d $ ogni piò proliffa 
operazione . 

DELLA SOTTRAZIONE 

LEZIONE III. 

LA filtrazione * un diminuire una data 
quantità , o numero , togliendogliene una 
parte determinata per venire in cognizione di 
quello che rimane alla diminuita quantità , 0 

qua! 
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quìi ila r eccedo della' maggiore (opra la, 
minore, o fia la differenza tra f una, e 1' al- 
tra . Così chi da 9, toglie 4» fi vede fenza dif- 
ficoltà , rimanerli 5 ; ed cflere in confeguenza 
il 5. r eccedo del 9. (opra il 4. c loro diffe- 
renza : e così ogn' altro numero femplice ma- 
neggiali in quella operazione fenza alcun bifo- 
gno di regola Nel cafo poi di dover operare 
fu i numeri comporti di diecine , centenarj &c. 
fi oflervi per regola; Che il numero, che vuol 
fottrarfi dev* efler già minore dell' altro , dal 
quale fi deve (bttrarre; e deve fcriverfi il mi* 
rore fotto il maggiore in modo , che i numeri, o 
cifre dell' uno, e dell* altro fi corrifpondano fe- 
condo il valore locale , cioè le unità l'empiici fotto 
le unità , le diecine fotto. le diecine, i centenari 
fotto i centenari &c; Indi tirata T* lìnea trafverfale 
fotto detti numeri, li noti fotto le refpettive co- 
lonnette l* eccedo delle unità , diecine , centenari 
&c. del numero fuperiore , fopra le unità , diecine , 
centenarj &c. del numero inferiore, e fi avrà per 
prodotto f eccedo di tutto il numero maggio- 
re fopra il minore , e la differenza confeguen- 
ternente tra V uno, e I* altro . 

Debba fottrarfi per un efempio il numero 
245 dal 5796. Scritto il minore fotto il mag- 
giore come qui fi vede, s' incominci V $796. 
operazione dalla parte delira, cioè dalle 245}. 
femplici unità , e fi dica : fe da 6. fi le 
va 3 rimane 5: e fi feriva fotto l'uni- 
tà quefto numero j: fi venga all' altra 
colonnetta delle diecine , e dicali ; fe da 9. fi 
toglie 5. refterà 4. che fcritto fotto le diecine, 
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ii proceda alla colonnetta dei fcentenarj , e da 
7. togliendo 4. fi feriva il $. che rimane fotto 
{ rnedefimi centenarj ; e fi venga ali* ultima 
colonnetta dei mitlenarj da 5. togliendo due, e 
fi noti il re fi duale 3. fotto la medefima colon- 
retta ; ed ecco il numero 3343. total refiduo 
del numero maggiore 5796. > e differenza , o 
ccceflb di quefto numero maggiore fopra il mi- 
nore : Nè può eflere altrimenti, avendo tolto 
da quefto maggior numero tante unità , tante 
diecine , tanti centenarj , e tante migliaia , quan- 
te fe ne contengono nel numero minore. 

La maggior difficoltà in quefta operazione 
incontrafi quando qualche numero d' unità , di 
diecine, di centenarj &c. è nel numero inferio- 
re maggior delle corrifpondenti nel numero di 
fopra , al quale in quefto cafo devefi aggiun- 
gere una diecina; e così rendere ingegnofamen- 
te maggiore il numero fuperiore dell'inferiore, 
e notarne fotto fecondo la preferitta regola, il 
refiduo. Acciò poi fegua la giufta compenfa- 
zione di quefta diecina; il numero, che imme- 
diatamente ne viene verfo la finiftra da dimi- 
nuirfi , deve confiderai di un unità di meno. 

Sia per efempio da fottrarfi dal numero 
73625. T altro numero 45367: fi deferivano , 
come fi è detto, il maggiore fopra il minore. 
Chi dunque di 9. leva 7. refta 2. fi 
feriva quefto refiduo al fuo luogo fot 
to la linea ; e fi patti alla feconda co- 
lonna , ove da 2. levar 6. è impofli- 
bile; il maggior numero dal minore: 

per- 
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perciò è tempo qui di mettere in pratica la da' 
ta regola aggiungendo io. a quel a. e dire fe 
da iz fi leva 6 refta 6 fi feriva fotto la pro- 
pria colonna delle diecine 6 , e fi pafli a quel* 
la dei centenari , nella quale fi trovano 6 cen- 
tenari nel numero fuperiore, e 3. nell' inferio- 
re , ma per compenfar la diecina prefa , ed jn- 
clufa nella colonna delle diecine , non bi fogna 
dire chi da 6 leva 3 , ma chi da 5 leva 3 to- 
gliendo al 6 un unità ; E farà giuda la com- 
penfazione febbene fiafi prefo dieci , e fi rila- N 
lei uno foltanto , poiché il dieci fi è unito alle 
diecine, ed ha difatto ottenuto il valore di 
dieci diecine: il toglier poi qui uno folamente » 
perchè fi toglie ai centenari vale un centena- 
rio, e in confeguenza , dieci diecine compenfa- 
tive delle già prefe. Chi dunque da 5 leva 3. 
refta 2 da fcriverfi al fuo luogo de* ceittenarj 
fotto la linea. Anche nella colonnetta de f mil- 
lenari abbiamo qui il cafo di non poter levare 
da un numero minore il maggiore , onde in 
luogo di dire, chi da 3. leva 5 bifognerà con 
aggiunger 10 , dire chi da 13 leva 5 rimane 
Z che fcrivafi fotto la linea alla dirittura dei 
millenari, e fi parti ali* ultima colonnetta della 
diecine di migliaia, dal numero fuperior della 
quale bifogna fottrarre un unità compenfativa 
della diecina, di cui fi è profittato nella paf- 
fata colonna delle migliaia , avendo qui erta 
unità il locai valore di dieci mila; e dire, non 
chi di 7 ma chi di t leva 4 rimane il refi- 
duale 2 che fcritto al fuo luogo fotto la linea, 

da- 
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darà unito agli altri il totale refiduo 282*2 ce* 
ceffo dell' maggior numero , fopra il minore ; 
Il quale refiduo, ( fe fi voglia far riprova full] 
efattezza dell' operazione ) fi aggiunga , e fi 
fommi, per la regola data neli' Addizione, col 
numero minore dato a fottrarfi ; e fe ne rifia- 
terà una fomma eguale al dato numero mag- 
giore , la fottrazione farà Hata fatta efatta- 
mente • 

Perchè poi un Principiante non debba 
prendere sbagli nell* incontro di zeri , tanto 
nel maggiore , che nel minor numero , come 
ancora nel cafo che la fomma del minore fia 
comporta di minor numero di cifre, potrà rego- 
larfi per ogni poflibil cafo con i qui addotti 
efempj . 

-| 48500. I yoooo. 1 5*078. I 4*9*49- I 
| 402. 1 30000. I i«oj. I 299999. I 

Refidui | 48098. I 20000. | 55<>75. I 18*250. | 



Riprove! 48soo. | 50000. | 56078- \ 4»PM9. I 



Se accadefle di dover fottrarre molte vol- 
te un m ed efimo numero da un ifteiTo molto 
maggior numero , per rilevare quante volte eflb 
minor numero fi contenga nel maggiore, fi de- 
*e ufar la fottrazione compendiaria , che tra le 
operazioni Aritmetiche dicert divifione , della 
quale fi tratterà a fuo luogo, 

DEL- 
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DELLA MOLTIPLICAZIONE ' 



LEZIONE IV. 

« • 

VI ha chi ha definito la Moltiplicazione una 
replicata, e comporta Addizione; ma più. 
efpreflamente però , e più propriamente potrà 
dirfi un* operazione Aritmetica, per cui, lenza 
un lungo calcolo fi rileva la fomma di un dato 
numero anche le cento, e mille volte aggiun- 
to a fe fteflb. Come ex. gr. chi volefle fapere 
qual fomma rifiliti dal numero 17. prefo 16. 
volte , fe dovefle ricorrere all' Addizione bifo- 
gnerebbe, che 16. volte fcrivefle uno fotto P 
altro il 17. per raccorne la total fomma , che 
per via della multiplicazione ^t- trova fenza tan- 
to imbarazzo di fcritto. 

La multiplicazione dei numeri femplici non 
merita prefcrizione di regola, ben vedendoli da 
-chiunque che ex. gr. i multiplicato per 5 o 
fia due volte j fa 6 tre volte 7 fa 21 tre 
volte 8. 14. &c. Trattandoli poi di numeri 
comporti bifogna offervare primieramente , che 
dei due numeri, fu i quali fi fa P operazione, 
1* uno fi chiama multiplicatore , ed è ordinaria- 
mente il minore , e fcrivefi fotto P altro 
maggiore, "che dicefi multiplìcando , con oflerva- 
re che le refpettive uniti, diecine, centinaia, 
miglia ja &c. vicendevolmente fi corrifpondano, 
acciò non rerti alterato il valore locale o dell' 
une, o dclP altre. Se il multiplicatore è coni- 
pofto di più numeri , dovrà replicarfi P opera- 
li zio 
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iione fu! numero multlpUcando tante volte „ 
quanti numeri avrà il multiplicatore: vai* a di-, 
le , con ciafcun numero feparatamente di ella 
multiplicatore, cominciando da deftr3 % cioèdal- 
Je unità, fi devono moltiplicare tutti i numeri 
del multipUcando l* uno dopo V altro , e fen- 
derne fotto la linea il rifultato parziale: e fa- 
ranno in confeguenza tanti quefti parziali riful- 
tari, quanti faranno i numeri componenti il 
multiplicatore. Raccolta finalmente la fomma di 
effi rifultati per la regola di Addizione , ne ver- 
rà una fomma totale, che fi dice U Prodotto 
il quale contiene la fomma del numero multi- 
plicando prefo tante volte, quante fon le uni- 
tà » che contiene il multiplicatore Qui un 
efempio fpiegherà affai pià di. qualunque eftefr 
fpiegazione in attratto. Sia quefto primo efem> 
pio di numeri comporti foto di unità, e dieci- 
ne: Il multiplicando fia 32 , e il mal- 32. 
tiplicatore 24 Scritti quefti numeri , cor 
me qui fi vede, il 32 fi moltiplica pri- 
ma per 4 dicendo 4 via 2 oppur 2 via 
4 ( che è più comodo , e produce C 
ifteflb effetto } fa 8 , e fcrivefi 8 fotta 
il medefimo numero 4 del multiplicatore, 
avendo queft' 8 ragione di otto unità 
femplici . Indi fi profegue, 5 via 4 fa 12 !, e 
fi fcrive totalmente il 12 non eflendòvi nel 
multiplicando altro numera da multiplicarfi per 
il 4 del multiplicatore, offervando di collocare 
il 2 fotto le diecine, e V I- in fuori a deftra, 
perchè è centenario. Ora fi deve profeguir T 




768. 
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operazione multiplictndo Jl medefimo 32, per il 
primo numero del multiplicatore, che è il z © 
dire; 2 via, 2 fa 4 , e fcrivcr 4 fotto il * 
del multiplicatore, contenendo, non 4, unità » 
ma 4 diecine eflfendoche il 2. primo numero 
del multiplicatore ha il valor di venti ; e f$ 
in luo?o di multiplicar compendiofamente 2 vi* 
% fi fofle dovuto multiplicar quelli due nume* 
ri fecondo il loro valore , fi farebbe detto ven - 
ti via due, o 2 via 20, che produce 4*. va- 
lore di quattro diecine , come fi è ofl'ervato 
valere il 4 fcritto, come fopra . Anche il 3 
primo numero del 32. multiplicando ,fe fi dover- 
li multiplicare pel Aio valore per il a. del 
multiplicatore > prefo anch' eflfo fecondo il già 
detto fuo valore dì *•% fi direbbe 20. via 30. 
che fa 600.: ma V Aritmetica infegna a dir 
compendiofamente 2 via 3! fa 6 e quello <J. 
che deve fcriverfi nel luogo dei centenarj, co- 
Die fi vede nell' addotto efempio , ha appunta 
ragione a 6©o. Si raccolgano finalmente infie ? 
me per Addizione quelle due fomme ritoltati 
dalle due fatte operazioni » e fe ne vedrà la 
fettina totale 768., che è il prodotto della fat- 
ta multiplicazione 

Sarà ora opportuno un altro efempio più 
complicato, ed eftefo a numeri più comporti* 
Sia da multiplicarfi il numero 39042. 



la per 




10 

per il multi placatore ?$?. Qui 6 
deve dunque far vedere qual fom- 
ma produca il detto numero 39042. 
replicato 75}. volte . Per ottener 117I26. 
ciò, eflTendo tre i numeri compo- 195* 
■enti il multi plicatore 753.$ fi ha *73*94- 
prima da moltiplicare tutto il 39042. " 
per T ultimo del multipiicatore , 29391616- 
che è 3 , indi per j finalmente 
per 7 e dire ; 3 via 2 fa 6 fcrivefi <f 
fotto il 3 cioè col valore locale di 6 unità , 
interpola al folic© la linea; indi dicali: 3. via 
4. ( che vuol dir 3 via 40. ) fa 12. e fi feriva 
il folo % accanto al 6. nel luogo delle dieci- 
ne, e fi rifervi 1 ; procedendo innanzi, ne vie- 
ne 5 via o. ( che vuol dir tre via nulla , 0 tre 
mia niun centenario ) dal che nulla realmente 
producendofi , fi mette in conto V 1 riferva- 
co, e fi fcrive fotto nel luogo dei centenarj , 
ed ha in fatti il valor di 100 , efiendo fiato 
rifervato fopra in conto di 10 diecine . Ne 
▼iene da multiplicare infeguito il medefimo 3. 
nel 9. che produce 27. ( e fin 17. miglia/a % 
Sttefocbe il 9 ha il valor locale de* millenar} 
/empiici ) fcrivafi il folo 7 come vedefi neli* 
efempio, ove ha il valor locale di 7000. e fi 
rifervi ventimila , cioè il numero 2 che monta 
qui a tal valore, e multiplicato per V ultima 
volta il 3 nel 3 del multiplìcando , che produ- 
ce 9 , fi unifea a quefto il x rifervato , e fa- 
rà 11 , che feri veli fotto totalmente ntn ri- 
manendo nel multiplìcando altro numero da mul- 
ti- 
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tipllcarfi nel 3. Quefto numero 11. è manifefU 
tfTer qui in ragione di centodiecimila , giacché 
il x ùltimo numerò nel multìplicando ha il va- 
lore di trentamila ; multiplicato in 3 o fia 
pfefo tre volte, monta a novantamila» aggiun- 
tovi il ventimila efpreflb per il numero 2. ri- 
fervato, come fi è detto, vn alla detta fomma 
di centodiecimila . E tutto quefto primo parziale 
prodotto della multiplicazione fatta per 3. afcen- 
de, come può vederli, alla fomma di cento- 
diciaflettemila centovcntifei . 

Si paffi a multiplicar di nuovo tutto il 
numero 39^42. per il fecondo del multiplica- 
tore , che è 5 : E dicafi : % via 2 fa 10 fcri- 
/▼afi il folo zero e fi rifervi I Oflervando di 
collocare detto zero fotro il medefimo 5 tnul* 
tiplhatore , vai a dire in riga delle diecine , 
attefo che quel 5 ha tra gli alrri due numeri 
del multiplitatore il valore di 50., e il dir, co- 
me fi è detto nel multiplicarlo nel 2 due via 
tinque tien luogo di due vìa cinquanta che pro- 
duce 10©* , e cento fi vedrà ora contar il nu- 
mero 1. che fi è rifervato , perocché profe* 
guendofi a multiplicare il medefimo 5 nel 4 
che produce 20. e aggiuntavi V unità riferva- 
ta , die lo rende 21., è cofa manifefta valer 
quello numero, 21 centenari , come quello 
che procede, non dal femplice <?. multiplicato 
per 4, mi da 50. per 40. , che produce 20. 
centenarj, ficcome il medefimo 5©. per 2 avea 
prodottoli centenario, che ora devefi fcrivere 
per mezzo del numera 1, nella riga dei ccnte- 



•arj , e rifervare il !♦ Spiegante 1©. centenari 

o fia duemila da collocarli al proprio luogo de* 
mìllenarj {empiici in confeguenza della multi* 
plicazione , che fi dee fare fui numero che ne 
iegue ; ma ficcome ne fegue il zero nel multi- 
pli c andò % e 5 via o , ovvero 50 via o fa iV 
ìfteflb nulla , dovrà fcriverfi nel prodotto il lo- 
lo rifrrvato x in riga de' millenarj femplici e 
profeguir la multiplicazione del 9 per V iftefTo 
5 ( che è qui ì ifteflbs che dire 9000. pet 50. ) f 
e dire : $♦ via 9 fa 4$. ( cioè quattrocentocin- 
fttantami/a) . Il cinquantamila per mezzo della 
fola cifra, o numero 5 feri vali nel prodotto 
in riga delle diecine di migliaja % e fi rifervi il 
4 > ( fignifìcante , come fi e detto , quattrocento* 
mila ) indi fi palli alla multiplicazione del J 
ultimo numero del moltiplicando , che vale tren* 
tatuila , e dicafi ; 5 via } ( vai a dire jo. via 
30000. ) fa 15. ( cioè un milione, e cinquecen- 
to mila ) aggiungali al 15. il 4 che fi era ri- 
servato ( che vale quattrocento mila ) e farà 19. 
da aggiungerfi totalmente al prodottp, giacché 
non vi ha altro numero nel multipla andò ; Il 
lignificato qui del 19. farà dunque. Un millio- 
ne ♦ e novecento mila : E tutto il prodotto di 
quella feconda multiplicazione afeende a un 
milione , e novecentocinquantaduemilacento > 
Nè fi abbia riguardo , che nei numeri dell' ap- 
portato efempio manchi a quello fecondo pro- 
dotto f ultimo zero, e al terzo ne menchin 
due, poiché è cofa collantemente ficura , che 
quando fi moltiplica per il numero delle dieci* 




*e de? multiplicatore , il numero del rifultato » 
che dovrebbe porfi fotto le unità femplici è 
fempre un zero: Quando fi multiplica per il 
numero dei centenarj, devon efler zeri gli ul- 
timi due numeri del rifultato delle unità , e del- 
le diecine; Multiplicando per il numero de* 
millenarj , tre farebbero i zeri in fine del pro- 
dotto > cioè in riga de' centenarj , delle dieci- 
ne , e delle unità . Non vi fi fogliono fcrivere 
"per non indur confufione ali* operazione , ba- 
llando collocare gli altri numeri fuccefiìvamen- 
tt y e regolarmente fecondo il loro valore lo* 

Retta finalmente da mukiplicar per la ter- 
za volta il numeto 59042. per il numero 7 
del multìpl'tcatore 753. che ognun vede > valer 
700. diraffi dunque: 2 via 7 fa 14 (cioè du§ 
via jett ecento y tnillequattrocento ) Scrivafi il folo 
4 per il primo numero del terzo prodotto > e 
fi feriva in riga dèi 7 del multiplicatore , vai 
a dire nel luogo dei centenarj, valendo 400. e 
fi rifervi I ( che vai mille ) e fi palli a mul- 
tiplicare il fecondo numero 4 > dicendo: 4 via 
7. fa 28 : ( cioè quaranta via fette cento fa veni 
ottomila ) fi ripigli 1 rifervato difopradel va- 
lor iooo., e fi dica 2p. fi feriva il folo 9 ia 
riga de' millenarj femplici nel prodotto, valen- 
do, come fi è oflervato, 9000» e fi rifervi il 2 » 
che vai ventimila , da collocarli nel luogo delle 
diecine di migliaia > multiplicato- ch« fiafi il 
feguente numero , che eflendo zero , e 7 via 
••1(0 7°*- via a) tacendo fempre nulla, potrà 

fole 
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folo fcriverfi nel prodotto nella detta riga di 

diecine di migliaja il rifervato 2. del detto va- 
lore di 20000. Paflando quindi a multiplicare il 
penultimo numero del multiplicando , fi dirà ; 
7. via 9. fa 6$. ( cioè fecondo il vero valore 
700. via 9000. , che fa fei milioni , e trecento 
mila ) fcrivafi pertanto in riga delle centinaja 
di migliaja nel prodotto, il folo 3. ( che vai 
trecentomila) e fi rifervi il 6. ( che come fi ì det- 
to vai fei milioni ) per aggiungerlo alla multi- 
plicazione dell' ultimo numero , che è 3 nel 
multiplicando : e dicafi: 3 via 7 , fa 21 ( cioè 
700. via 30000. fa veni un milioni ) fi aggiun- 
ga al 21 il 6. rifervato, che fa 27. (milioni) 
fcrivafi tutto il 27 non eflendovi altro numero 
da multiplicarfi , oflervando di fcrivere il 7 in 
riga dei milioni femplici , e il 2 in riga delle 
diecine di milioni - La fomma di quefto terzo 
prodotto farà dunque ventifette milioni trecen- 
to ventinove mila quattrocento . Raccolganfi tut- 
ti in una fomma per la regola di Addizione i 
tre prodotti , e ne verri il total Prodotto del- 
la multiplicazione , e li vedrà , che 753 volte 
39042. produce 

# 

veminovcmUioni trecento sovant*otto mila feieento venti Tei. 

29 3 98 6 2 6 

E 1 da offervarfi per ultimo nella multiplicazio- 
ne , che fe o il multiplicatore , o il multiplican- 
do, o tanto V uno , che V altro abbiano in ii- 
ne uno, o più zeri, fi può abbreviare f opera- 
zione fenza alterazione alcuna nel prodotto , 

la- 



1 




tafciando i detti zeri , e nmltipHcando foto gli 
«Ieri numeri, come tM* gr* fe fi doverti multi- 
^ilicare 416000. per 12700.. bifte à multiplica- 
re 416. per I27 , purché al total prodotto (I 
aggiungano poi in fine tanti zeri , quanti ne ave- 
vano i due numeri multiplicatcre , e multipli- 
cando infieme* come dunque nelT addotto cafo 
ne avea 3. il mulriplicando, e due il multipli- 
<atore > bifognerebbe al total prodotto , che fa- 
rebbe 5 2132, . coooo | aggiungere cinque zeri . 
Chi vorrà far prova fe può veramente abbre- 
viarfi così f operazione, lenza pregiudizio del- 
la verità ,può far detta operazione tutta eftefa ♦ 
e troverà che è inutile la computazione di 
<juefti zeri. 

Chi poi vorrà far riprova fu qualunque fat- 
ta multiplicazione , per a (lì curar fi di non aver 
fatto errore, dovrà ripeterne f operazione con 
permutare i numeri , c prendere il multipli- 
catare per il multiplicandò , o per mnggiorficu- 
rezza dividere il prodotto per il multiplicando, 
per la redola da aflegnatfi qui ora , e fe fi ha per 
quoziente \\ multiplicatore, f operazione è retta • 

DELLA DIVISIONE 

LEZIONE V. 

LA Divìsone può anche dirli una Sottrazio* 
ne in compendio • per mezzo della quale 
fi toglie quante volte fi può una quantità , o 
un numero da un* altro ad oggetto di venire 
in cognizione di quante volte precifamente uno 
fi contenga ncll* altro x 
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$ Trattandoli di numeri fempUci, non vi hfc 
feifo^no d* invenzioni artificiofe f e di redole : V 
poiché ex. gr. ognun vede quante volte il 4 
fi contiene nell* S > quante nel 12* eflendo fa- 
cile mentalmente il vedere , che fottraendo 4 
da 12 rimane 8> e che togliendo dall' 8. un* 
tltra Tolta il 4 riman 4 , e che i n confeguen- 
za tolto dal 11 tre volte il 4 refta efaurito 
fenz* alcun refiduo > e che dunque nel 12 fi 
contien tre volte il 4 . Ma trattandoli di nu- 
meri compolli , e di diecine , e di centenarj , 
e millenari troppo proliflb farebbe un tal me* 
todo ; onde è fomma mente efpediente di valer- 
h di pià compendiofa Operazione » quale è la 
dìvifione* per fpeditamente trovare quante voi* 
te in un dato numero > ( che dicefi il dividen- 
do ) (\ contenga un* altro dato numero ( che 
chiamafi divifore ) . Il numero poi efprìmente 
quante volte il divifore fi contenga del dividen- 
do fi dice quozienti» . Nel fopra accennato efem- 
pio il dividendo è 12 , il divifore è 4 , e il 
quoziente è J . Dal che fi deduce che il divi- 
fore fi contien tante volte nel dividendo , quante 
fon le unità , che compongono il quoziente \ E 
in confeguenza il divifore prefo tante volte 
quante fono unità nel quoziente , deve eflerc 
eguale al dividendo . 

E qui è opportuna cofa T oflervare 1 che 
non tutti i numeri fon com polli di tal propor- 
zionalità di parti da poterfi dividere in una 
quantità di date porzioni , e reflare efattamente 
cfauriti . Tra quelli che poflbno così efatta- 

mei- 



mente dividerti > fenza che refti alcun refiduo 
è ex. gr. il 24 che fe vuol dividerti per tre t 
otto volte } lo^ efaurifce , fe per 8, tre volte 
8 pur lo efaurifce, fe per 6 , quattro volte 6 

10 rende egualmente efaurito > così dicafi dì ua 
gran numero di altri : Ma fe per efempio vo- 
gliati dividere 9 per 4 lafcierà il refiduo di una 
Unità prendendo per quoziente il 2 , cioè due 
volte 4 . Prendendo il j per quoziente cioè j 
volte 4 fi prendono tre unità più , che non ha 

11 9 dividendo ; Ma propongati prima un* efem- 
pio di qualche numero, che pofla dividerli, fen- 
zi che vi rimanga refiduo, in un numero di da- 
te parti ; e quindi fi verrà a proporne anche 
altro fopra numeri non efattamente divifibili t 
per aflegnarne la regola da tenerti ir. taJi cir- 
coftanze . Sappiati però prima di tutto , che 
in rutti i cafila divifione fi efeguifce con tre, 
fucceffive operazioni . 

In primo luogo il numero dividendo* oda di- 
viderti , che fi fuppone già efier ftmpre il mag- 
giore, deve cfler divifo per il divi/ore per otte- 
nere il quoziente : 

Per feconda operazione b'fogna per il quo* 
diente multiplicare il divi/ore per avere il /ro- 
dotto • 

Per ultimo bifogna fottrarre quefto pro- 
dotto dal numero dividendo per conofcere fe vi 
rimane alcun refiduo . 

Sia per un efempio il più fempllce , da 
dividerti 41 per 7 , fi ferivano queftì due na- 
sse- • 



meri conte fi può veder 
qui , e trovato quante 



dividen- 



6. quoziente 



volte il 7 divifore entra do 42. y 
nel 42 dividendo, che vi \ I *' r f jor0 

entra 6 volte , fcrivafi quefto quoziente 6 fopra 
al divifore 7 , che bifogna multiplicare per eflb 
quoziente , e il prodotto % che è pur 42. do- 
vrebbe fcriverfi fotto il dividendo per fottrarlo 
dall' ifteflo , ma vedendo non rimanervi alcun 
refiduo , fi dirà aflbluta la divijione fenza la 
terza operazione , avendo ottenuto quanto fi 
ricercava, che 6 fon le parti di 42, che efat- 
tamente contengono 7 unità per ciascheduna > 
onde fc fofTero 7 perfone , tra le quali fi do* 
vertero dividere in porzioni eguali ex. gr. 42 
feudi , ne verrebbero 6 per ciafeheduno . 

Se poi ex» gr. fofle dato a divi- 
derli per 7 il 25 , veduto , che nel 2 * 
divifore 25 (là il 7 meno di 4 volte , e " 
più di *,fi deve prender per quozien- 
te il 3 non il 4, e multiplicare il divi- * 
fore 7 per il quoziente 5 » e il prodotto 2ififcri- 
vc fotto il dividendo, fai quale fottraggafi, e fi 
troverà rimaner 4 di refiduo , il quale fe fi 
volefle fuddividere in 7 , bifognerebbe ridurlo 
a frazioni , delle quali fo(Te denominatore il di- 
vifore 7 , talmentechè le 4 unità di refiduo 

fi er.unciaflero ciafeuna per — e tutte infieme — 

7 7 
•d allora divifo il 2$ per 7, che vi fta 4 vol- 
te , fi vedrebbe fubtco , che .fe i» mnità con- 
te- 
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ceno te nel divi f or e foffero perfone , tra le qua- 
li doveflcr dividerfi i quattro refiduali , o feu- 
di ,o lire, o altra cofa che forte , ne verrebbe 
4 

— per ciafeheduno , cioè 4 fettime parti, che 
7 

fe foflero di feudo farebbero 4 lire . 

Ma diafi ormai un eferopio della dhtpvna 
in numeri comporti di centenari , e millenarj , 
c che fchiarifea ogni difficoltà . 

Sia dato a dividerfi il numero 254586. per 

4*5. Bifogna prima divi- al45 -gtf J 504 
derlo in più membri , per 
render più femplice , e fa- 
cile 1' operazione ; E per- 
chè la divifione , lì efegui- 

fee, non cominciando , co- 
me nelle altre tre fpiega* 
te operazioni , dagli ulti- 
mi numeri a deftra , cioè dalle unità , ma da' 
primi a Anidra : per il primo membro , fui 
quale dovrà efeguirfi la prima divifione, fi do- 
vranno prendere i primi quattro numeri , per- 
chè prendendone foli tre fi vede fubito non ade- 
quare efll , non che fuperare la fomma del di- 
vi/ore e(Tendo in fatti più 465. che 234 : E 
vero , che nè quei primi tre numeri dicono 
dugento trenta quattro , nè quei quattro , che 
hanno da coftituire il primo membro dicono = 
duemila trecento quaranta cinque = ma bensì * 
dugento trentaquattro mila cinquecento ottanta 
fei , comprefi, i due ultimi numeri . E* per s . 

tr 0 



2325 

2086 
1860 

zzi 
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tro ingegnofa invenzione nata dalla numerica 
proporzione , che cuftantemente dalle diecine, 
alle centinaji , alle migliaia , alle diecine di 
migliaja , alle ccntinaja di migliaja &c. crefee 
gradatamente ,( aggiungendo in fine Tempre uà 
numero di più), in ragion di dieci, il prender 
i primi numeri del dividendo , fe fon tre in 
lignificato di centenari femplici , fe quattro in 
fenfo di femplici millenari . Così nel noftro 
efempio i quattro primi numeri 2345 , prefi 
così di vifì in lignificato di duemila trecento qua* 
rantacinque f fmontano , diciamo così , da tan- 
te potenze , o gradi , quanti fono i numeri 9 
che gli fono (lati tolti in fine ; qui fon due , 
cioè , 86 -, dunque da due potenze fmontano i 
primi quattro computati fcparatamente , cioè 
dalle centinaja di migliaja , dove portano tut- 
ti i fei numeri computati infieme ; e dalle die- 
cine di migliaja , che farebbe la fomma di cin- 
que , tolco folamente V ultimo numero ; e fi 
riducono alle femplici migliaji tolto anche il 
quinto , come fi è detto . Ora purché nel de- 
corfo dell'operazione fi mantenga a tutti i nu- 
meri il loro valore locale , fi confideri pure 
ogni membro , che fi adoprerà nella diviiione 
per quello che fignifica e(To folo indipendente- 
mente dagli altri annefll numeri , e V opera- 
zione riufeirà giuda ; potendoli reftar piena- 
mente perfuafi dalla ragione, che fe ne rileve? 
rà , trovato che abbiamo il quoziente del pri- 
mo membro . Si venga dunque all' operazione. 
Si è detto che il div/Jorcèil 465. vedafiquan- 

tc 
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. te rofte querto entri nel ridetti primi 4 nu- 
meri del dividendo : Nè bifogna già dire quan- 
te volte il 465 entri nel 2345 ■ nò : batta 
prendere i Toh centenari > e consideratili come 
le. fodero numeri femplici , dire quante volte 
il 4 entra nel 23 ì ( che vuol din 4 centenari 
in 23. centenari I e trovato entrarvi 5 volte , 
lenza penfar niente per ora ai refidui , fcrivafi 
quello 5 per il primo numero del quoziente : 
E qui è ora da oflfervarfi > e rilevarfi la ra- 
gione , dalla quale fi è detto dover x nafeere U 
perfuafione di operar rettamente . Quello fem- 
plice numero 5 perchè fia il vero quoziente del 
primo membro del dividendo bifogna farlo fali- 
re a . tane* -f^e*^^ itteceffit- 
vamente per i#, da quante fi eTiriontato il nu- 
mero dividendo ; Quefto fi è detto eflere fmon- 
tato due gradi , cioè dalle centina)! di mi- 
gliaia , alle diecine di miglinja , e da quelle 
alle migliaia femplici : due gradi dunque , o 
potenze bifogna far falire il 5 dicendo : i* 
yh 5 fa e 10 via 50 fa joo.ficcome ap- 
punto per reftituire al fuo lignificato i primi 
due numeri del fiflato primo membro del divi- 
dendo , bifognerebbe dire 10 via 2300 fa 23000, 
e 10 via 23000 fa 230000» che èia vera in- 
dole d' un numero comporto di 6 cifre , qual 
è il noftro dividendo . Tengali in (baimi per 
regola certa , che fe i numeri finali del di- 
videndo feparati dal primo membro fono 1 t 
il quoziente ( febbene fcrivafi fempre con un 
numero di (empiici unità ) è in ragion di die- 
ci- 
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tine ; fe fon due p in ragione di centenari rfe 
fon tre , è in ragione di millenari (empiici ; fé 
fofier quattro , farebbe fn ragione di diecine di 
xnigliaja » e così procedendo atle centinaia di 
niigliaja , fe fofser cinque . E il primo mem- 
bro del dividendo al conrrario devefi confide- 
rare fmontato da tanti gradì o potenze , quan- 
ti fono i numeri , che feguono dopo detto 
primo membro. Ripigliando ora 1* operazione* 
fi era trovato efser 5 il quoziente del primo 
membro . Per tal quoziente bifogna multipticare 
il divifore 465 , ed avutone il prodotto 2325^ 
fcrivafi quello fotto il medefimo primo mem- 
bro del dividendo , con efatta corrifpondenzat 
d unità , ad unità , diecine , a diecine &C fot- 
traggali quello prodotto dali* iftefso primo mem-» 
bro per la regola preferitta per Fa fietrazhne t 
fcrivafi il refidao 20 in riga delle diecine, rtt 
uniti femplici de' numeri fuperiori ; ed è que- 
llo 20 {che ì per altro in fio vero fignìficato » 2000 X 
T eccefso del membro del dividendo fopra il 
prodotto della moltiplicazione del divi/ore per- 
ii quoziente. 

Ora perchè quefto refiduo , che giova , co* 
me fi è detto , per facilitar V operazione confe- 
derarlo foltanto per 2*, non può dividerli , ef- 
fendo il divifore molto maggiore, gli fi unifeaa 
delira il primo de' numeri , che feguono zi 
primo membro del dividendo che è 8 , e fi veda 
fe il divi/ore entra alcuna volta in qcieflo nume- 
ro 208; ma ficcome anche dopo aggiuntovi \ 
* egli è fempre minorè del divifore medefitna, 
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fi fcriverà alla delira * del quoziente 5, un zero* 
c fi aggiungerà al i©8 anche V ultimo numero 
del dividendo , che è 6 : ed ecco comporto usi 
nuovo, ed ultimo membro del dividendo mede- 
fimo, che è 20S6 .Or vedali quante volte il di- 
vifore 46 j entri in quello numero 20S6 , e dan- 
do fempre alla fopra preferi tta regola, fi confi* 
derino fokanto i centenari dell' uno , e dell' al- 
tro; fi veda quante volte fi contenga il 4 nel 
20; e ficcome vi fi contiene cinque volte, do- 
vrebbe fenverfi 5 per ulrioiQ numero del quo- 
ziente, ma poiché multiplicato quefto per il 
di vifore produce 111$ , numero maggiore del 
2.086 ultimo membro da dividerà, bifogna pren- 
der il 4 nel 20, non cinque, ma fui quattro 
volte , e multiplicato per 4 i! divi Tore , dà per 
prodotto 1860, che fcritto fotto detto ultimo 
membro, fi fottragga dal medefimo , e ne ver- 
rà il refiduo 226, al quale non effondo più da 
aggiungere altro numero del dividendo > e non 
effondo, non pur maggiore, ma non adequando 
neppure 1 divifore , fi dirà compita l'operazio- 
ne, avvertendo foltanto, che fe quello refiduo 
226 voleffo , o dovette fuddividerfi, bisognereb- 
be, ( trattandoli di moneta ) fe foflcro feudi , 
ridurli a lire, multiplicandoli per 7 fe fofler 
lire ridurle a ioidi r multiplicandoli per 20 &c« 
ed inftituir nuova operazione. ; . } 

E* poi per ultimo da notarli , che qual- 
che volta accade quello , che è qui acca- 
duto nella divifione dell' ultimo memhro,nel 
quale febb^ne entrafse 5 volte il divifore, & 

C bi- 



bifognato contar , che vi fila fol quattro vol- 
te , poiché nella n*uIcipIicazione del quoziente 
5 che pareva il vero nel divi/ore ne veniva 
un rifiatato di maggior fomma del dividendo. 
Nè può maravigliarcene chi confiderà, che del 
divi/ore fi prendon (blamente i centenari per 
efplorare quante volte (Via nel dividendo : E* 
vero , che ancora del dividendo fi confiderà- 
no i foli centenari , ma le diecine , che fono 
nel dividendo dopo i centenari non fi multi- 
plicano , come fi fa a quelle del divi/ore per 
il quoziente . Così nel cafo noftro il divifore 
oltre ai 4 centenari contiene 6 diecine, e 9 
unità , vale a dir 65 , che multipHcato per <; 
porta efso folo alla fomma 32$ . Per redola 
dunque quando il trovato quoziente multlpli- 
cando il divifore, dà un prodotto maggior del 
dividendo , bifogna fupporre efserfi dato troppo 
ad efso quoziente , e diminuirlo perciò ordi- 
nariamente di un' unità • 

Si ofservi di volo queft' altro efempio di 
divifione . Si vede già 2959,8626 
qui il membro di 4nu- 2259 
meri , che prendefi in [ — — 
primo luogo a divider- | 6S08 
fi per il divifore , 755 6777 
ed eccoci fubito al ca- i 
fo , che entrando il 7 | 
nel 29 4 volte , non bi- 



| 39042 



755 



fogna prender per quo- 
ziente 4 , ma 3 , atte- 
fochè prendendo 4 , e 
moltiplicando per efso il 
diviferc, porta u u pro- 



3162 
3012 



1506 
1 506 
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dotto di 3012, numero maggiore del dividen- 
do > fi prende adunque 3 per quoziente e mul- 
tiplicato per eflb il divifore, ne vien la fomma 
2259» che fottratta dal membro dividendo dà il 
refiduo , o eccedo del dividendo medefimo 680 , 
che non fervendo per formar altro membro da 
dividerti, vi fi aggiunge in fine Y S , primo nu- 
mero tra i feguenti il primo membro del divi- 
dendo: e dividefi per il medefimo divi/ore 7*3 
e trovato entrar il 7 nel 68 ( vai a dire il 
700, nel 6SoOy ) 9v volte; fcrivefi 9 dopo i! 
3 del quoziente , e fi mulciplica il divifore per 
eflb 9, e ferino il prodòtto 6777, £° tto H di- 
vifo nuoVo membro 680S, fi fottrae, e Y eccef- 
fo di eflb membro , che è 3 1 fi nota fotto la li- 
nea in riga di millenarj fempliei rapporto a tut- 
to il numero dividendo . Aggiunto quindi il 6 , 
numero centenario del dividendo, al 31 ( che 
vai però trentunmiln ) refiduo della fatta di vi- 
fione, fi troverà, che dovendo eflb per ora far 
la figura di 316, non contiene alcuna volta il 
divifore , e percià fi deve fcrivere zero nel ter- 
zo luogo del quoziente : E per finir di formare 
un teraò membro capace d' efler divifo dal dU 
bifore 753 , fi aggiunga 2 per ultimo rumerò 
del dividendo , e formato così il nuovo membro 
da dividerli che è 3162, dicafi , il 7 nel 31 
vi fta 4 vòlte, fcrivafi 4 nel quarto luogo del 
quoziente ) per efso multiplicato il ioìito divi/ore , 
fi ha per prodotto 3012 , fottraefi qucfto dal 
fuperior membro 3162, e fcrivefi fotto la linea 
il refiduo, o eccello 150 in riga di migliaia , 
- ^ Ci ^ cen- 



cencinaja, e diecine * ed aggiuntovi 6 ultimo* 
numero del totale dividendo , farà compo'lo T ul- 
timo membro divifibile» nel quale fta il diviTo- 
re due volte; fcritco dunque a in ultimo 1uo?o 
nel quoziente , e multi pKcitq per eiTo il divi/ore 
fi ha un prodotto interamente eguale aiT ultimo 
divifo membro > dal quale in confegaenza noti 
eflendo da fottrarre numera alcuno , retta per- 
fetta , ed efatta la divifìone fenz* alcun refiduo - 
Per afficurarfi d' aver operato rettamente 
cella divijtone* prendanfi neìp ultimo addotto, 
efèmpio i prodotti della multiplicazione del rfi- 
bifore per i Tucceflìvi numeri del j 2259 
quoziente , e fi fommino infie- 6777 
me» e rifultandone la total fom- 3012 
ma eguale al dividendo propofta > |> 1506 

come qui vede fi fi refter* eerti d*\-. , 

iver operatgb%n^, err^pe^E per ap3p8Ó2d 
una riprova più Tempi ice, fi mul- 
tipliqhi & quoziente per il divifor* r che de- 
ve der per prodotto il dividendo . E ia altri caff 
di operazione , net quali fucceda rimanervi 
qualche refiduo del propofta numero dividendo 
dopo aver compita P operazione ; fi eflervi , che 
tal refiduo deve includerli nella total fomma 
dei prodotti : fia dell' una * fia delP altra riprova. 

DELLE FRAZIONI 

O SIA DE* NUMERI ROTTI 

LEZIONE VI. 

T) Rima di venire alle operazioni Aritmetiche 
A delle frazioni , o numeri rotti , è neceflario 
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TiRTiangef qui alla nozione generale , che fe n 
è data nella lezione preliminare , le regole per 
le varie neceflare riduzioni delle medefi me fra- 
aioni. E prima di tutto bifogna qui rammen- 
tarli, che il numero fopra la linea della frazio- 
ne è il numeratare, e quello, che fta fotto detta 
linea dicefi , denominatore : per efempio nella fra- 
sione di due terzi <f unici , che fcrivefi così 

— , il 2 è numeratore perchè dà il numero di 

'quante parti contien la frazione delle tre, nelle 
quali intendefi qui divifa l'unità; E il 3 è il //rifa* 
minatore , così detto perchè ditnoftra in quante 
parti uguali fia nelf occorrente cafo divifa V uni- 
tà , rome nell* allegata frazione col } da a co- 
tiofcerc il denominatore, che V unità è di vifa in 
tre uguali parti . 

<Juando occorrono più frazioni da dover- 
ti -computare , e che non hanno V iftefTo de- 
nominatore , vale a dire , che contengono 
varie porzioni di unità , ma non divife nel 

$45 

medefi mo numero di parti ex. gr. — « 

578 

accade talvolta , come nei qui addotti e tem- 
pi , di non faper diftinguere la maggior fra- 
zione , dalla minore , di non poterle com- 
putare infieme , e non potervi in fomma far 
(opra le occorrenti operazioni : E bifogna 
per tal motivo ricorrere alla riduzione di else 
frazioni , richiamandole per le resole, che af- 
fé- 
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foneremo, ali irtelo denominatore , e alla pof- 
libile femplicità. 

i 3 

Siano ex. gr. le due frizioni — e — di 

i 4 

denominatore divedo , avendo V una i , 1 al- 
tra 4 . Due fono i modi equivalenti per 
ridurle al medelimo denominatore . Il primo 
è di multiplicarc il numeratore > e il denomina* 
tore delf una, e dell' altra frazione per i denomina- 
tori , uno fcambievolniente dell* altra . Sul 
dato efempio fi multiplichi tanto il numerato- 
te , che il denominatore della prima per il de- 
nominatore della feconda , dicendo i via 4 
produce 4 , che farà il nuovo numeratore 
della prima frazione, 2 via 4 fa 8 nuovo de- 
nominatore , ed ecco co<npofta la prima frazio- 

4 ' , \ 

ne — : dipoi fi multiplichi e il numeratore , 

8 

c il denominatore della feconda frazione cól 
denominatore della prima , dicendo ; 3 via i 
6 r che è il nuovo numeratore della feconda 
frazione : 2 via 4 3 nuovo denominatore co- 
mune alla prima , e a quefta feconda frazione 
6 

— , ed ecco ottenuto di ridurre le date fra- 
I 

zioni ad un medefimo denominatore nel pri- 
mo modo . Per I 1 altra equivalente regola Ci multi- 
tiplichi il numeratore della prima frazione , per 
il denominatore della feconda , c fc ne. pro- 

dur- 
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durrà il primo nuovo numeratore ; di poi fi 
multiplichi il numeratore della feconda per il 
denominatore della prima, e ne rifulteri il fe- 
condo nuovo numeratore finalmente fi moltipli- 
chino fra di loro i due denominatori , e ne ver- 
rà un nuovo denominatore comune all' una, $ 
all' altra frazione. Nel dato efempio : ' 

1 via 4 4 I 2 via 3 6 1 

2 via 4 8 I 2 via 4 8 | 
Sebbene non fia cofa tanto utile , poffono 

«olla medefima facilità ridurfi al medefimo nu- 
meratore le frazioni che hanno diverfo sì il nu- 
meratore, come il denominatore* Abbianfi le due 

> 

i 4 

frazioni — e — fi multiplichi il denominatore 
3 S 

della prima , col numeratore della feconda e 
feri va fi il prodotto 12 primo nuovo denomina- 
tore. Indi fi multiplichi il denominatore della 
feconda per ti numeratore della prima , e feri- 
tali il rifulrato 10 fecondo nuovo denominatore . 
Finalmente fi multiplichino tra di loro i due 
numeratori , e le ri va fi il prodotto 8 per comu- 

8 8 

ne numeratore : E così feda anche otte- 

12 10 

nuto il medefimo numeratore alle date franto* 
ni . E qui può ora oflTervarfi , che tra le fra* 
aioni che hanno il medefimo numeratore % la 
maggiore è quella » della quale è minore il de* 
torneatore: Infatti è manifefto eflcr maggio- 
re 



1 



4* 

re — che — . Tra le frazioni poi, che hanno 

2 4 

il medefimo denominatore , la maggiore è Tem- 
pre quella , che ha maggiore il numeratore > co- 

3 I 

sì — è maggiore di — * 

4 4 

Può qui anche utilmente oflervarfi , che 

non varia il valore delle frazioni , fé tanto il 
Numeratore , che il Denominatore venga multi- 
pltcato, o divifo per la medefioia quantità . In 

i 234 
fatti tanto vale — che — o — o — eflendo 

i 4 6 8 
ogn' una d4 quefte frazioni la metà di un uni- 
tà diverfamente divifa : E di qui fi vede , che 
poflbn' eflervi un infinità di frazioni dell' ifteflb 
valore febbene efprefie con diverfità di temu- 
to 30 25 100 

ni.- così ex. gr. , che fon tutte 

60 93. 75 300 
egualmente un terzo di unità, ne hanno mille, 
e mille altre in altri diverti termini del lor 
medefimo valore . 

Può in qualche occorrenza averli bifogno 
di ridurre una fola data frazione ad un dato 
numeratore , o denominatore ; per efeguir ciò, 
farebbe neceflaria la regola Aurea, ma per non 
fupporre ciò , che non fi è per anche trattato, 
ne daremo una regola independente da quella 
cioè; data la frazione, alla quale Ci vuole af- 
fé- 
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legnare un diverfo determinato denominatore ,(! 
moltiplichi il numeratore di detta frazione per 
si nuovo denominatore* che le fi vuol dare, ed 
il prodotto fi divida per il denominatore , che 
avéa la medefima frazione; Quello, che ritol- 
ta da quella divifione farà un nuovo numerato- 
re* che farà valere il nuovo voluto denomina" 
##r*»fen£' alterare il valore della frazione:**. 

3 

gr. fi abbia la frazione — e fi voglia in efla il 

4 , 
denominatore io : fi multiplichi il numeratore 

3 per 20 : ne rifulta 6o , che fi divide per 4 

e fi ha il quoziente 15» che farà il numeratore 

corrifpondente al voluto denominatore 20 , onde 

la frazione confervi il medefimo valore , che 

avea divenuta — . 

Per ottenere una maggior precifione, ed 
tfattezza in qualche operazione Aritmetica fi 
può talvolta aver bifogno di ridurre a frazione 
uno , o più interi numeri ; Per efeguir quefto 
bifogna determinare il denominatore* che fi vuol 
dare alla frazione, che deve equivalere al da- 
to numero intero: fi deve quefto intero nume- 
ro multiplicare per 1* aflegnato denominatore , e 
il prodotto farà il numeratore della frazione . 
Vogliafi ex. gr. ridurre ad equivalente fra- 
lione-il numero 5 fi determini per denominato- 
re ex. gr. iz che multiplicato per 5 da 60 che 

fari 

r 
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6ù 

farà il numeratore della ricercata frazione — 

12 

che è cofa manifefta edere equivalente a detto 
n amero 5 poiché divifo il 60 per 12 , fe ne 
rileva in prodotto , o fia divifore il raedefimo 

12 

5 , in fatti fe — fono equivalenti aduna unità* 

12 
12 

cinque volte — che fanno 60 equivarranno & 

12 

5 unità • 

Se avefle in qualche cafo da ridurli ad una 
fola frazione un numero intero» ed una frazio- 
ne unita al medefimo , fi multiplichi Y intero 
per il der.c?ninat$re della frazione , ed al prodot- 
to fi aggiunga il numeratore della medefima fra- 
zione f tutta la fomma coftituirà il nuovo nu- 
meratore della defiderata frazione. Così ex. gr. 

2 

chi volefle ridurre ad una fola frazione 3>« — 

6 

fi dica 3 via 6 produce iS, a queftofi aggiun- 

2 

ga 2 numeratore della frazione — e fi avrà 20 

che è il nuovo numeratore della frazione cerca- 

20 a 
ta — che è equivalente a 3, e — ed è cofa* 

6 6 
che non ha bifogno d' altra prova ; Imperocché 

cf- 
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tflenda qui 1* unità divifa in lei parti eguali t 
ere unità faranno dunque diftinte in 1 8 parti ; 
k quefte fe ne aggiungono due della fraziona 
annetta al 3, ne viene, che 20 fefte parti d' 

unità fiano di fatto 5 e — 

Quello , che è poi fommamente da confi- 
derai nelle frazioni , verte fulla frequentemen- 
te troppo complicata efpreffione delle medefima 

65 275 44 
ex. gr. in quefte — — — , le quali , o fi- 

100 1000 72 
mili altre troppo compofte frazioni bi fogna per 
facilitar le operazioni ridurre alla ppffibile fecn- 
plicità , che è la più intricata riduzione di 
frazioni , e che molte volte fi rende fe non d* 
imponibile , almeno di affai malagevole riufei- 
mento . 

. Per un preventivo fchiarimento della re- 
gola da prescriverli a quella operazione è da 
avvertirti , che ogni numero , il quale può di* 
viderfi per altro minor numero , fenza che vi 
rimanga alcun refiduo , fi dice multipli} , "O 
multiplice dì quel minor numero , che lo divi- 
de così efattamente. Così 8 è multiplo di 4>e 
di 2 : Il 15 del 5 e del 3 . E qualunque nu- 
mero , fenza eccezione è touHipfs di 1 : non è 
poi 8 multiplo di 7 , nè di 6 , nè di 5 > n & 
di 3 , perchè nè 7 , nè 6 f nè 5 , n è 3 può 
mai far 8 o raddoppiandoli , o triplicandoli : 
neppure 15 è multiplo di 6 , q di 4 , o di 2 , 

non 
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non potendo formarli dal prender replicatamene 
te alcuno di quelli numeri , La parte , o il 
numero f del quale altro maggior numero è 
multiplo fi dice parte aliquota di efTo mag- 
gior numero! • Il numero » che non è multi* 
pio , che dell* unita fi dice numero primo } 
ex. gr. il 7 9 che non ha altro f che Y unità, 
come può vederli , che replicata j volte pofla 
comporlo. Elidono le Tavole preflb varj auto- 
ri di tutti i numeri che hanno per parte ali- 
quota la fola unità . Batterà qui per un rego- 
lamento apportar quei del primo centenario » 
che fono i feguenti . 

*t**3ft5Ì7t li *7t *9t*3**9 3> 
4*>4Ì »47 > 53 » 59 61,67,71 >7*> 79> 83 , 89, 97 
Se pertanto fieno tali in una data frazio- 
ne il numeratore , ed il denominatore , chepof- 
fano efler divili per un medefimo numero, po- 
trà rendetti la frazione quanto più femplice fi 
vuole* impiegando un éivifore , che ftia meno 
evolte , che fi può nei due numeri coftìtuentt 
la frazione ; ex. gr. debba femplicizzarfi quefta 

frazione — dividali tanto il 21 f che il 35 

35 

per 7 , che flando tre volte nel primo , e 5 
volte nel fecondo , produrrà la nuova fcmpli- 



3 




Siccome i numeri pari fon fempre divilibilt 
per metà; le frazioni , che hanno tanto il nu- 
meratore , che il denominatore di numero pa- 
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ri po/Ton ridurli alle foro metà col medefimo 

4 * 
latore , come ex* gr. — può. ridurli — e le 

6 $ 

128 

frazioni molta compofte come — — J patio* 

45* 

/ 128 

no anche facceffivamente dimidiarlì da — — a 

•• * • — _ 

43* 

— — , e quelt* a — * e quella a— e que- 

216 « , io* 54 

• - 8 

fta finalmente a — > che h» Tempre 1* ifteflb 

- 27 

valore della prima . E* però da notarli , che 
una progreflione così replicata di diminuzioni 
per mètà non può ottenerli iti tutti i nume- 

18 

ri pari , poiché ex. gr. dalla frazione — dimi- 

9 

diandola , fi viene ai — che effonda caffi non 

fi procede più oltre a divider per metà . 

Qualora finalmente incontrili difficoltà nel 
ridurre le frazioni alla più femplice poffibile 
efprelfione per le fin qui date regole, fi ri- 
correrà alla feguente , praticabile per mezzo 
del comune maffimo divi/ore dei due termini 
della frazione data . Il metodo generale per- 
tanto 



Digitized by Google 



4^ 

tanto di trovar quefto divifbre cornane è il fc- 

guente»- 

Il numero maggiore fi divida per mi- 
nore, e fe la divifione fi potrà fare fenza che 
vi rimanga alcun refiduo , il medefimo mi- 
nor numero , per il quale fi è fatta la divi- 
fione farà il divijore , che fi ricerca : ma fe 
poi vi farà qualche refiduo, per efso fi dovrà 
dividere il numero minore , che fe refterà 
efaurito , il refiduo fuddetto per il quale iti è 
fatta quella feconda divifione, farà il ricerca- 
to divi/ore : Che fe anche dopo quefta divi- 
fione Ritroverà altro refiduo , fi divida que- 
fto per \\ refiduo fopraddetto ; E per regola 
certa quel refiduo farà poi finalmente il maf- 
fimo divifore , per il quale fi potrà dividere 
efattamente il precedente refiduo, 

Sia per e/empio da ridurfi a* più fem- 

plici termini , che fia poflibile , la frazione — 

fe ne cerchi il mafilmo eomun divifore , divi- 
dendo , come fi è derto doverfi fare , il de- 
nominatore per il numeratore . Cinque volte ftà 
30 in 170 , ma avanza il refiduo 20 ; per 
il quale divifo 30 , refta un fecondo refiduo 
di 10, per efo dividafi il primo refiduo 20, 
e ne viene il quoziente 2, fenz' alcun refiduc : 
Ed ecco fecondo la data regola, feoperto il 
comune maflimo divifore de* due termini 30 , 
e 170 , che è 10 , come quello che divide 
V antecedente refiduo efarcamente fenz' alcun 

a- 
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avanzo . Per quefto trovato dhifore dividati 
ora 30 numeratore della frazione data a fem- 
plicizzarfi , c nel quoziente j ne verrà il nuo- 
vo numeratore della cercata più femplice fra- 
zione , indi per V ifteflb 3 divifo il denomi- 
natore 170., fi avrà il quoziente 17 nuovo de- 

ì 

nominatore, di quefta nuova frazione — che 

17 

più femplicemente che fia pofiibile in queflo 
cafo , efprime V ifteflb dalla più compofta fra- , 

xione — , * - - 

DELL'ADDIZIONE 
: . DELLE FRAZIONI 

LEZIONE VII . Art. r. 

aliando fi hanno più frazioni , che conven- 
ga aver tutte raccolte in una fola fomma f 
fi procede all' operazione nel modo feguenre . 
Se le date frazioni, ( fian quante fi vogliono,) 
non abbiano 1* ifteflb comune denominatore , fi 
riducano ad averlo per la regola già aflegna- 
ta . Si raccolgano in una fola fomma tutti 
i numeratori quefta fomma coftitdirà il nuo- 
vo numeratore, che unito al comune denomina- 
far*, darà la total fomma di tutte quante faran-, 
no (tate propofte frazioni. Siano le date fra* 

doni 
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3 5 f 

x i on i ^ fi riducano al mcdefimo denomina* 

4 7 

21 IO 

tore , e faranno equivalentemente — fi ri- 

28 i8 

ducano a una fola fomroa i due numeratori, e 
farà 41 1 al qual numero aggiungafi fotto il co- 
mune denominatore 28 f e fi avrà nella fola 

41 3 5 

frazione — f equivalente alle due date — - e — 

28 4 7 

Si debbano in oltre unire in una fomma le tre 

* 5 3 

frazioni . Riducanfi ali* ifteflb comu- 

$ 6 7 

4 * 3 c 
ne denominatore* rendendole • Se ne 

6 6 6 

fommino i numeratori, che daranno 12, fi ag- 
giunga a quefto prodotto il comune denomina- 
ti 

tori 6 e fi avrà la frazione — equivalente al- 

6 

le tré date , o fia a due unità . 

Se alle frazioni vadano unite anche delle 
intere unità, e fe ne debba raccorrò per Ad- 
dizione una fomma contenente e Y une , e le 
altre, fi raccolgano gV interi in una fola fom- 
ma, ed a quella fi unifea la fomma delle fra- 

aioni: Per efempio , fe fi abbiano, 4 e ~ , e 

2 
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2 e — fi riducano per la data regola le due 

. 3 

frazioni al medetìmo denominatore , rendendole 

J i 2 . 
— e —, e fi fommino infieme i due interi 4 

che faranno 6, e quindi i due nuovi numera* 
tori delle frazioni , che faranno 5 , e fe ne prò- 

♦ . » - 5 ^* 

durrà la fomma di 6, e -, Se fi avrà 3 e — 

3. é 3t 

t Vi e — fe ne avrà la fomma di io , e 

4 2* 

11 

ovvero V equivalente li e - fatta che fiali 
la medefima operazione * . 

DELLA SOTTRAZIONE 

L . .... 

'DELLE FRAZIONI 

«■ • *. * 

I • • • « « « * .... * ''1 

ARTICOLO 2. 

« » 

D I due date frazioni , Ja minore delle quali 
fi deve fottrarre dalia maggiore , il deno» 
minatore, fe non lo è, deve per la preferitta 
regola renderli comune ali* una, e ali* altra » 
indi trovata la differenza tra i due numeratori, 
li prenda quella per il nuovo numeratore della 

D fra- 




50 

frazione refiduate, o prodotto della fattrazione 
della minore delle due date frazioni . 

7, 4 

Siano ex. gr. le due frazioni — e — ri* 

io 16 

diicanfi al medefimo denominatore >e avremo le 

ni 40 

equivalenti *— - e — fottraggafi il numera» 

160 160 

tore 40, dair altro maggior numeratore 11 2, e 
fi avrà la differenza , o eccefla del maggiore 
fopra il minore 72. Quefto è il nuovo nume- 
ratore, al quale foctopofto il comune denomina- 

■ -.*«•/" 72 ' ' 

tore 160 , fi avrà nella frazione il prodot- 
to* 

to della fottrazione ; 1 : ' r 

Che fe alle date frazioni fodero prefifli dei nu- 
meri interi , fi devon quefH fottrarre feparata- 
mente, ed al reliduo, o rifultato della fottra- 
zione devefi poi foggiungere la differenza delle 
frazioni , o fia il rifultato della loro fottrazio- 

3 

ne. Così fe da ij, e — debbano fottrarfi 7, 

4 

1 2 
e — avremo il refiduo 8, e — vate a dire f , 

4 4 

1 

e — . 

' ^ 

Può avvenir poi, che delle frazioni , che 

han- 
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hanno prefiflb i numeri interi fia maggiore quel- 
la, che è annefla al numero intero minore , e 
che in confeguenza il nìaggior numero intero , 
dal quale il ha da fottrarre il minore abbia uni- 
ta la minor frazione ; nel qual cafo fi deve pri- 
ma di tutto togliere dal numero maggiore in- 
tero una unità, e ridurla a frazione coli* ideilo 
denominatore delle due date frazioni , e unirla 
in una fomma colla minor frazione annefla a 
detto maggior numero intero . Si abbia ex. gr. 

« ■ — 

3 l 

da fottrarre 7 e — da 18 e — tolto 1 a 18 f 

4 4 t 

e ridotto a frazione col medefimo denominatore 

v 4 ^ ; 1 4 

4 cioè a — 7 avremo 17 c — più — cioè 170 

, 4 4 4 
9 

— dalla qual quantità fi potrà fenza difficoltà 

4- '- - ■ - 1 • • 

3 

fottrarre, e 7 — ed avere il precifo refiduo , 0 

4 

. , .... ■ • . • 

2 1 

differenza delle due quantità 10 e — ofia — . 

42 

». • 

. .• ■ 

Così per poter fottrarre la frazione — 

3 

dal! intero numero 4 bifogna ridurre quello in- 

ì 

tero numero a j e — e fi avrà il refiduo 3 e 
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i 

— , e cosi d f ogn f altro fimil cafo in qualunque 

3 . ,..;,> 

numero, c frazione * * / 

DELLA MOLTIPLICAZIONE 
DELLE FRAZIONI 

, : . ART. 3. 

QUefta terza Operazione di moltiplicar le 
frazioni fi efeguifee con fomma femplicità 
mulciplicando il numeratore di una frazione col 
numeratore dell' altra ; e così fi avrà nel pro- 
dotto un nuova numeratore » Similmente fi 
avrà H • nuovo denominatore ami tipi icanda i 
denominatori 1* uno per 1* altra delle due date 
frazioni ; É tal nuova frazione coftituirà il 
p/odotto di quefta multi pHcazione ~ 

Sian date per efempio & multiplicare \% 

5 * 

due frazioni — -e — % dicali % via j fa ; che 

*.<,«-- - " i_ 

farà il nuova numeratore : 4 via $ fa 25 , che 
è il nuovo denomina f re della nuova frazione 

— che è il prodotto della raultiplicazione, aflai 

20 ; 

minore delle due frazioni date a multiplicare , 
anzi di minor valore d' una fola di effe „ che 
è ciò, che potrebbe cagionar maraviglia a chi 

noti faceffe tutte le opportune rifleffioni fui 

i v, ca* 



carattere delle frazioni > le quali f come può 

«fservarfi in quefto addotto efempio, fanno nel- 
la multiplicazione un, effetto contrario a quello 
de' numeri interi , che multiplicandotì crefco- 
nò , e le frazioni calano , o perdono di valo- 
re : te ne veda brevemente la ragione . 

Bifogna primieramente ridurfi qui a me- 
moria > che il multiplicare un numero per un 
altro , vuol dire prender tante volte il nume- 
ro , che è multiplicato , quante volte fi con- 
tiene T unità nel multiplicatore . Ora parlando 
delle frazioni , dovrà prenderfi tante volte la 
frazione multiplicata > quante volte fi conterrà 
V unità in queila , che multiplica ; ma trat- 
. tandofi di ^vera frazione % non può contenere 
neppure un* intera unità ; dunque non potrà 
neppur eflere,che la frazione multiplicata pofla 
prenderfi neppute un intera volta ; exg r. fiano da 

inultiplicarfi quefte due frazioni — e — la pri- 

- ; * ? 

ma , per cui fi dee multiplicar la feconda con- 

tiene una mezza unità ; Onde --via — è V iftef» 

1 I 

fo che dire .* una mezza volta , o la metà dì 

i 

una volta — - Ora dicendo una intera volta 

: ì : » ■ s . 

— produrrà i medefimi — come una volta $ 

pr«- 
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produce j . Dovendo poi dir nel cafo noftro, noti 
un intera volta* ma la metà fol di una volta 

2 I 2 3 

— non produrranno che — . Così — via — 

3 J 1 4 

5 

cioè prefi per due ottave partì di un unità i — 

4 

6 

daranno il prodotto di — cioè di file fei tren- 
taduefime parti d' unità . 

Se fi avefse a multiplicare per un nume- 

i 

ro intero una frazione , come 3 per — allora 

7 

$1 , che quella , e qualunque altra frazione 
multiplicata per qualunque numero intero cre- 

2 

fcerebbe ; dovendoli dire tre vite — chepro- 

7 

6 , ì • ' 15 

iurrà — cosi 5 via — produrrà — vale a di- 

7 4 4 
5 

re tre uniti , e — , 

4 

Al contrario multiplicato il numero intero 
per la frazione , fcemerebbe a mifura che la 
frazione contenefse minor numero di parti d* 

unità . Per efempio ; fi moltiplichi 9 per — • 

S 
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i 

fi dorrà dire : — via 9 , cioè * due terze parti ét 

5 

x 

9 produce 6 : — cioè una metà di 

x 

una volta 6 produce 3 . — via 1 1 cioè un quar- 

4 

3 

U di una volta 1 1 produce a , e — - 

4 

DELLA D IV I S I O N E 

DELLE FRAZIONI 
ART. 4. 

D' 
Ate due frazioni , una delle quali deva 

1 5 

divider 1 altra ex. gr.— e — ; quella clie deve 

* 4 

t 

dividere, cioè — deve rovefciarfi in modo, che 

a 

H numeratore prenda il pollo del denominatore, 

a 

e viceverfa cosi — . Per efsa <;os\ inveri» 
6) multiplichi P altra frazione — dicen- 

do 2 via j fa 6 4 

— _ > e quella nuova prodotta 

* * via 4 fa 4 
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frazione — è il rifaltato della divifione » 
4 

Bifogna qui render ragione perchè divi- 

31 / 6 

dendo — per — il quoziente debba efsere — 

4 * ... 4 

vale a dire i,e — . Reitera di ciò perfuafo chi 

fi rammenta , che il quoziente deve contenerti 
tante volte nel dividendo* quante volte fi con- 
tiene f unità nel divisore* Ma nel dtvifore del 
cafo noftro non fi contiene neppure un intera 
unità > ma folo Una metà della medefima t 
dunque anche nel dividendoti deve fol contenere 
metà del quoziente : Ma quella quantità , la 
di cui fola metà è contenuta in un altra , è 

* doppia di quella : Non è dunque maraviglia , 

che dalla divifione di — per— fiafi §vuto il prodot- 

6 ^ 

* to , o quoziente — doppio cioè del dividendo ~ . 

4 , * 4 

Anzi ella è cola manifeftiflima da quanti 

erempj dar fi vogliano , che il quoziente mul- 

tiplicato per il divifore produce ferrìpre il 

dividendo . Così nel fopra dilucidato cafo 

» 

• * ■ 



t via 6 fa € 4 

— — — > cioè la frazione — equivalen- 

i via 4 fa 8 t 

3 

te al dividendo — , come è manifefto . 

4 , 

DELL' ESTRAZIONE DELLE RADICI 
Sì QUADRATE CHE CUBICHE 
LEZIONE Vili. 

NElle fin qui propofte > e dimoftrate Ope- 
razioni Aritmetiche e fu i numeri interi» 
e falle Frazioni > può dirfi , che fi abbiano , 
da chi vi avrà acquiftato una Efficiente prati* 
ca * ogni eiTenzial Capitale per faper procedere 
ai meno comuni » e più reconditi computi » 
allo fcioglimeoto ingegnofo di Problemi , e Que- 
liti complicati , e conneffi colla feienza delle 
Proporzioni , e Progrcffioni Aritmetiche ♦ ed 
efigenti una perfetta cognizione dei caratteri 
tutti > proprietà , e reciproche relazioni , com- 
binazioni , e potenze dei numeri : Alle quali 
notizie acciò non manchi una per avventura 
delle più importanti ; Si vuol qui colla poffibil 
brevità t dar le neceflarie nozioni delle Radici » 
Quadrate , Cube » e d'ogn 'altro nome, che 
fia , e communicar le regole per eftrarle. 

Quel folo numero dee dirfi Radice i* un 
dato maggior numero , che ha proprietà tale , 

che 



5* 

che mnltiplictto » o una fot volta » o più vol- 
te fucceflìvamente in fe (ledo , produce il da* 
to maggior numero. Così ex. gr. 3 è Radice di 
9 perchè mulciplicato per fe ftefìb produce 9 9 
ùmilmente 4 è Radice di 16 per T iftefla ra- 
gione . Ho detto che può un numero dato ef- 
ier Radice d* un' altro dato numero , ancorché 
per produrlo debba multiplicarfi non una , ma 
più volte fucceflìvamente per fe fteflb . Per 
ben intendere efler ciò vero , è da faperfì che 
quefte Radici de' numeri fi diftinguono in più. 
clafli R 1. ( Radice prima ) ,che dicefi volgar- 
mente Quadra % o Quadrata . R 2. che diceli 
Cubalo Cubica. K 3. che dicefi Quadrate- qua- 
drate . R 4, , che dicefi Quadrato - Cubica . R 
5. che pafia per Cubico -Cuba . Ora fe il nume- 
ro multiplicato folo una volta in fe (ledo pro- 
duce il dato maggior numero, è Radice I.del 
roedefimo» fe per produrre il dato numero de- 
ve multiplicarfi due volte fucceflìvamente per 
fe fteflb , ex.gr. 4 che per produrre 64 bifo- 
gna , che due volfe appunto fi multiplichi per 
fe ftefib fucceflìvamente » dicendo 4 via 4 fa 
16: indi 4 via 16: 64 ; in quello cafo 4 farà 
Radice 1 o Cubica di 64 , e così fe il numero» 
che è Radice di un' altro dato numero bifogna 
che fia per fe fleflb multiplicato fucceflìvamen- 
te tre , quattro , cinque volte , farà Radice j 

4 1 o s • 

E però qui da notarfi , che febbene qua* 

lunqae numero polla edere opprima > o fecon- 
da 



àd , o aura nanne ai qualffvoglia altro nomi 
di qualche altro numero ; Non ogni numero 
per altro può aver Radice d* ogni nome , o 
clafle ; Così tra tutti i numeri per efempio , 
minori di dieci , tre (blamente hanno la pri- 
ma Radice , i che ha per prima Radice uno : 
4, che ha per prima Radice due , e 9 che ha tre 
e il folo 8 ha la R 2 , che è 2 perocché z 
via 2 di 4 ; e 2 via 4 dà 8 . La piccola Ta- 
vola , che qui (i efibifee delle Radici (empiici, 
e che efprimer fi poflemo con una fola cifra 
Aritmetica darà a vedere più chiaramente di 
quali numeri potranno effe Radici effere R 1. 
R 2, R j, R 4, R 5. 

Cub. Cub. 1 64 

Quad. Cub. 1 32 

Quad. Quadr. I 16 

Cubi 1 8 

Quadrati x . 4 

Radici 1 2 



729 


4096 


15615 


243 


10x4 


3»*5 


81 


256 


615 




64 


125 


9 


\6 


*S 


3 


" 4 - 


5 



Cub. Cub. 46656, 11 7649» 262144, 531441 

Quad. Cub. 7776 16807 32768 59049 

Quadr.Quad. 1296 2401 4096 6561 

Cubi 216 g43 512 729 

Quadrati 36 49 04 $1 

Radici 6 7 f 9 
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E* bene oflTervar qui , che il paflare Un nume* 
ro dallo ftato Radicale* multiplicato per fe ftef- 
fo , al Quadrato , e più volte in fe rteflb fuc- 
ceflivamente moltiplicato , al Cubo ^al Quadra* 
to - Quadrato &c. vuol dire , parta r quel dato 
rumerò da una Potenza minore , ad una ma^- v 
giore . Cosicché i numeri Radicali dalla prima 
minor* Potenza di tutte , paflano multiplicaci in 
fe ftefli alla feconda Potenza , che è il Qua- 
drato, e più volte fucceflìvamente multiplicati 
paflano a fempre maggior Potenza, cioè aXCuho, 
al Quadrato - Quadrato &C. 

E* anche oflèrvabile > che il numero fem- 
plice , come apparifee dalla fopra deferitta Ta* 
\ola , non può aver il Quadrato comporto di 
più di due numeri ; dappoiché il io che è il 
minore tra i comporti * ha per Quadrato iod> 
che è il minimo numero tra i comporti di tre 
cifre . E* anche egualmente manifefto > che 
non vi può efler numero tra i comporti di due 
cifre , che porta avere un Quadrato comporto 
di più che di quattro numeri * o cifre : giac- 
ché ioo , il quale è il minimo , come ii è 
detto, tra i comporti di tre cifre, ha per Qua- 
drato loooo , numero , di cui non vi ha il 
minore tra i comporti di cinque cifre* Tenga - 
fì in fomma per regola generale , non eflervi 
Quadrato ,che porta aver cifre più che il dop- 
pio di quelle della fua Radice . 

Premefle quefte oflervazioni , e datrt così 
un idea sì de* numeri radicali, come delle fuc- 
ceflìve loro fempre maggiori potenze, alle qua- 
li 
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li colle prefcritte regole poffòno eflere inalza- 
ti: è tempo di pattare alla cognizione del mo- 
do, per cai facendo quali defcendere i numeri 
dalle loro proprie potenze ,fi poflano ricondurre 
alla prima loro radice* Non fi potrebbe con più 
chiarezza diraoftrar ciò , che per via della pra- 
tica di attuale operazione ■ 

Si debba per efèmpio trovare la radia 
quadrata del numero 1764, che eflendo compo- 
rto di quattro cifre; per V oflervazione fatta, 
la di lui radice deve aver due fole cifre . Bi- 
fogna diftinguere in due membri detto numero 
con una virgola, o punta di mezzo, che lafct 
a ciafcun membro due cifre , in quella maniera 
117 ,64. Si cerchi la radice quadrata nel primo 
membro a (ini (Ira , che febbene abbia il valore 
di 1700, fi confiderà puffc ftP dici* [fette , ram- 
mentandofi le oflervazioni fatte fui valor loca- 
le de* numeri iti più luoghi, ma principalmen- 
te nella divi/torte , colla quale operazione po:r\ 
qtal oflervarfi aver molta analogia quefia dell* 
eftrazione delle Rad. . Oflervifi adunque che 17 
non cflendo numero quadrato , non può avere 
una precifa radice, onde tanto in quefto, quan- 
to in ogni altro cafo d* incontrar fi in numeri 
non quadrati , fi deve prendere la radice del 
più proflimo numero quadrato minoref del dato 




fo 



\ 



6% 

fo noftro la radice dell* ante- 
cedente più vicino numera 
quadrato 16 , che è 4; Scri- 
vali quefto numero da parte 
per primo della radice , che 
li troverà avere il dato nu- 
mero 1764, che effendo comr 
pofto di 4 cifre, avrà, come 
abbiamo oflèrvato , la radia 
comppfta di <lue > e (k>vendk*u:> mzzsri 1:1 w 
efler la prima il ,4;,,; è maoifefto intanto che 
che quefto 4 fpiega valore di 40 v Scrivati per- 
tanto il quadrato, i<5, di cui è-bifognato va- 
le rfi , forco il primo membro del dato numero» 
é /buratto eflb numero quadrato dal 17, o ila 
primo membro (addetto , fcrivafi il refiduo I- 
fot co la linea in riga dei centenari, cioè fotta 
il 6 di detto numero quadrato 16 . A quefta 
unità ( che ha valor* di cento, ) fi aggiungano 
a deftra i duè numeri componenti il fecondo 
membro del.dafo fumerò, cioè 64. Prendati il 
doppio della radice 4 già trovata , vai a dire, 
S , elcrivafi fotto il primo numero dell' ag- 
giunto fecondo membro, cioè fotto il 6 . Per 
quefto numero 8 dividali il 16, ed ,il quoti ente 
a aggiungati alla deftra parte sì del 4, primo 
numero della trovata radice , come dell' ifteflb 
divi/ore 8 , che elevato così al valore di 82 > 
fi multiplichi per il medefimo 2 foggiunto al 
primo numero della radice, e feri vali il prodot- 
to di tal multiplicazione , che farà 164, il qua- 
le eguagliando, fenz* alcun refiduo il fuperior 

nu- 
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numero i<?4 comporto e del centenario relidua- 
le del 17 ( cioè 1700 ) fopra il quadrato 16 
( cioè 160 ), e del fecondo membro 64 , non 
dà luogo ad alcuna fottrazione, c però la tro- 
vata radice 42 farà la vera , e precifa del nu- 
mero dato 1764, il quale in conseguenza è 
numero quadrato . Se vuol vederli incontràfta- 
bilmente, fe 1* operazione abbia prodottola ve- 
rità , fi mal ci plichi per fe ftefla la trovata ra- 
dice 42, ed avutone in total prodotto 1764 , 
reitera la fatta operazione pienamente giuftifi- 
cata . Potrebbe folo defiderarfi la ragione per 
cui, trovato, che fi è il primo numero radica- 
le , per trovar gli altri , ( giacché portino an- 
ch' efler più di due , fe il propofto numero 
quadràto Kà pW^i n 4*^ prendér 
doppio il fuddetto primo numero dèlia radice 
per fervirfene di divifore del feguente mem- 
bro , ed difendo net numero dato per trovar- 
ne la radice anche il terzo membro , fi debba 
prènder doppia h fomma de* due primi numeri 
radicali per altro divifore del medefimo terzo 
membro, e refidui fe vi fono dell'antecedente? 

E'- prima di tutto da avvertirli , che do- 
vendo confiderai il numero propofto a trovar- 
fene la radice come un tal qual prodotto di 
multìplicazione, del quale fi cercano gY ignoti 
produttori , trovato che fiati il primo , o per 
dir più giufto, una parte di primo , corrifpon- 
dente alla prima parte del propofto numero , 
bifogna per e(Ta dividere il refiduale del mede- 
iimo numero propofto. Ed acciò nel cafonoftro 

fia 
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fia giuflo il quoziente di e(Ta dividane , la detta 
prima parte di trovata radice deve prenderli 
doppia , acciocché il quoziente della divifione 
riefca della metà del valore , di cui riunirebbe 
a prenderla femplicemente , eflendo Tempre ve- 
ro, che quanto è minore il numero divifore , 
tanto maggiore ne nfulta il quoziente : E le ri- 
penfafi, che la radice contien Tempre una fola 
metà delle cifre rapporto al fuo quadrato , il qua- 
le fe ne ha quattro, la fua radice ne può folo 
aver due ; fi riconofcerà ncceflario il ricorrere 
all' ingegnofo raddoppiamento de' primi trovati 
quozienti radicali, per ottenere nella divifione 
per elfi della porzione rimanente del propofto 
numero quadrato, una fola metà di valore nel 
quoziente , che ne rifulta , dovendo quello com- 
putarci per compire il numero radicale . Senza di 
che , avendo il quadrato ragion dupla ai fuoi 
lati, che ne fon la radice, per determinar que- 
fia nella fua proporzione, bifogna , col duplica- 
re i numeri radicali procurare un divifore, che 
faccia difeendere il numero quadrato dalla fua 
potenza , alla precifa femplicità radicale fua. 
propria . 

Sarà neceflario ora produrre un altro efem- 
pio, che porti una radia di più di due cifre . 
Vogliali dunque trovar la radice quadrata del 
numero 38940*9 fi divida al folito in membri 
contenenti due cifre per ciafeheduno comin- 
ciando dalla delira parte, cioè dalle unità fem- 
pjici • E qui è da oflervarfi la ragione per cui 
devefi far quella dilliozione di membri con in-» 

co- 
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cominciar dalla parte deftra, ed fc, che poteri- 
do accadere che il numero propofto abl>ia le 
cifre in caffo, il membro d* una fola cifra ca- 
da dalla parte Anidra nei centenari, o millena- 
ri che fiano . Si cerchi intanto nel propofto 
clempio la radice del quadrato del primo mem- 
bro }l, che ficcome non è numero quadrato, 
prendali il più vicino per indietro, che è 36, 
del quale è radice 6, che fcrivafi a pirte ;] in- 
di fi fottragga il medefimo quadrato ?6 , da 
38, e fcrivafi fotto la linea il refiduo 2 in di- 
rittura delle diecine di migliaia ; al quale fi 
aggiunga * deftra il fecondo membro 94 , e 
fcrivafi fotto 12, cioè il doppio della trovata 
radice 6 , e fcrivafi in modo , che il 2 redi 
fotto il 9 del fecondo fopradetto membro. Di- 
vidali 29 ( che i il re- . 
fìdtto del primo membro ,[38, 
e il primo numero del fe- 36 
tondo ) per n ( che è 
la prima trovata radice 
raddoppiata ) e fcrivafi 

11 quoziente 2 alla parte 
deftra tanto del divifore 

12 , che della trovata 
radice 6 . Si multiplichi 
122 per 2 ( cioè per il 
trovato fecondo numero 
della radice ) e il prò- 1 11 J 
dotto 244 fi fottragga dal 294 , ( che era il 
fecondo membro unito al 2 refiduo del primo ) , 
fi avrà altro refiduo 50, da feriverfi fotto la 

E li- 
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linea in dirittura dei millenarj, e centenari ri- 
fpetto al propofto namero 389489: dalla parte 
delira di quello refiduo 50 fi aggiunga il terzo 
membro 89. Prendali il doppio della lbmma de* 
due numeri radicali trovati finora 62 , de' qua- 
li la doppia fomma farà 124, e fcrivafi quella, 
fotto il refiduo 50 , e V ultimo membro ag- 
giuntovi, in modo, che f ultima di lei cifra 
4 fia fotto r 8 primo numero dell* ultimo ag- 
giunto membro. Dividati per detta fomma dì 
radicali 124 il refiduo so con il; primo nume- 
ro dell* ultimo fuddetto membro, che li fegue, 
prefi infieme in fuppofto valore di 508 , ed il 
quoziente 4 , che ne rifulta , fi aggiunga alla 
parte deftra si dei due trovati radicali , come 
del medefimo divifofe 1 24 ; e per eflb< numero 
4 multiplicato tutto il numero 1244, ne verrà 
il prodotto 497* > che fottratto dal 50S9 ( che 
} il terzo membr* unito al refiduo. del feconda ) > 
retta in ultimo refiduo iij, al quale non eflen- 
do da aggiungere altro membro del propofto 
numero, refterà Affata ad effo numero j 89489 
la radice 624, che non è già la verifiima ra- 
dice di detto numero > non effenda quadrato , 
ma la più approffimaote alla vera. E chi poi 
levaffe al propofto numero V ultimo refiduo 
li}, Tederebbe perfettamente quadrato , e la 
trovata radice ne farebbe la vera.. 

Quando s v abbia da eftrarre la feconda ra- 
dice, o fia la Cubica, non vi abhifogna opera- 
zione molto difilmile da quella, che fi è vedu- 
to dover farfi per eftrarre la radice quadrata. 

Se 



Se non che quei primi numeri , ehe fucceffiva- 
mente fi rilevano dai primi membri del pru- 
pofto numero quadrato , e che fon parte della 
ricercata radice, e de* quali prefo il doppio, fi 
fanno fervire da divifori del fufleguente mem- 
bro; nel voler poi eftrarre la radice cubica t 
prima di valerfene per divifori , bifogna inal- 
zarli alla dignità , o potenza di quadrato: e ne 
è manifcfta in fatti la ragione, perchè per di- 
fendere alla radice cuba , bifogna pur pattare 
per la quadrata : Di più, ridotto, che è detto 
numero radicale a quadrato non folo fi raddop- 
pia , come nelf operazione dell' estrazione del- 
la prima radice , ma li multiplica per tre» eflcn- 
che il cubo ftà in ragion tripla dei lati, laddo- 
ve il quadrato ne fta in ragion dupla , e ciò 
in corrifpondenza ancora dei membri del nume- 
ro, di cui fi dee cercar la radiee cuba* i qua- 
li membri non fon diftinti per l* effrazione di 
quella feconda radice ciafcuno in due cifre » 
ma in tre, eccettuato il primo dalla parte fini- 
ftra, che attefo il maggiore, e minor numero 
di cifre, che porta feco il proporto numero , 
può averne , quando una , quando due , e ta- 
lora anche tre come gli altri membri fuffeguen- 
ti . Ed è anche oflervabile , che volendoti eftrar- 
re la radice terza , o iia quadrato - quadrata , t 
membri del numero propofto devono edere di 
quattro cifre; così per V effrazione della radi- 
ce quarta farebbero di cinque &c Ed è da te- 
nerti per regola, che in ogni eftrazior* dì radi- 
ce di qualunque nome , o grado , in quanti 
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membri farà da dividerti ri numero, dal quale 
fi deve eftrar la radice, tanti faranno i nume- 
ri, o cifre, che conterrà la radice medefima . 

Or fia per efempio da eftrarre la radice 
cubica dal numero M3824: divifo che iìacome 
fi è detto, ne' fuoi membri, che faranno due» 
fi offervi fe il numero ij com- 
ponente il primo membro è nu- 
mero cubo , e trovato che 
non è , fi prenda W più vici- 
no cubo per indietro , che è £ . 
La radia cubica di 8 è 2 , poiché inalzato * 
quadrato 2 , vien 4>e 4 malti plica co per 2 dà 
$ che è il cubo di 2 , come può vederli nella ta<- 
vola fopra deferitta , la quale è ben con- 
futare fu i principi per aver pronta la proprie- 
tà d* ogni radice, e d'ogni numero o quadrato, 
o cubico. Si feriva il detto numero cubo 8 fot- 
te il fecondo numero del primo membro , e la 
radice 2 a parte . Bifogna fottrarre il cubo & 
dal ij primo membro del propofto numero; la 
differenza , o refiduo è 5 , che fcrivefi fotto la 
linea in» riga de' millenarj , cioè in dirittura 
del medefimo fecondo numero del primo membro . 
Scrivafi dipoi il primo numero del fecondo mem- 
bro , che è 8 alla parte deftra del fuddetto 5 > 
refiduale del primo membro coli' apparente va- 
lore di $8, avendolo realmente di 5800 , indi 
fi quadri il primo trovato numero radicale 2 
rendendolo 4, fi multiplichi eflb 4 per 5, e fia 
12, fi divida per 12 il 58 fuddetto ( che giova 
fupporre .di\ tal valore ) ed il quoziente 4> che 

ne 
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ne rifulra^ fcrivafi alla delira del 2 primo nu- 
mero radicale, che unirò a quefto fecondo, di- 
ce 24 radice cuba eiatta del propofto numero 
15824. Si può eflere oflervato, che in luogo 
di unire al * refiduo del primo membro tutti i 
numeri del fecondo membro per eftrarne la to- 
tale radice, fi è folamenre adoprato il primo 
numero di detto fecondo membro: e ciò fi è 
fatto per fcrvire alla maggior femplicità , e fa- 
cilità dell' operazione, venendo T ifleflb prodot- 
to di radice anche impiegando , e computando 
tutti i numeri del ridetro fecondo membro , ma 
con madore imbarazzo» 

Refta ora per compimento di quella lezio- 
ne da prefcriverfi la regola per eftrarre qualun- 
que radice o quadrata o cubica , o di qualunque 
fuffegucnte grado, dalle frazioni . Per ottener 
ciò fi riduca la data frazione ai più femplici 
termini per la regola data alla VII. Lezione . 
Dipoi fi veda qual radice abbia il numeratore 
della data frazione , come fe fofle un numero 
intero* e \z radice che ha, farà il nuovo nu- 
meratore che concorrerà a formar la nuova fra^ 
zione , efprimente la radice , che fi vuole della 
frazione propofta . L* iftefib efame fi faccia fui 
denominatore, e fi avrà anche il nuovo denomi- 
natore della nuova frazione radicale . a 5 

Per efcmpio, vogliati la radia prima , ofia 

49 

quadrata della frazione - feflendo 7 la ra- 

100 

dice prima di 4P? $ io quella di 100 ; la ra- 
dice 
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dice prima adunque della data frazione fari 
7 

— . Se infeguito fi cerchi la radice cuba , o fecon* 

da della frazione ex. gr. — (ìccome la radice 

«4 

feconda , o cuba di 27 è 3 : e quella di 64. è 
4 : le ricercata radice della propofta frazione 

farà — . In terzo luojo per ottenere la radice 
4 

terza , o fia quadrato -quadrata della frazione 
16 

— veduto, che la radice terza di 16 è a : e 
81 

la medefìma radice di Si è 3: Sarà certo che 
la ricercata radice terza della propofta frazio- 

ir • ' r 

ne è — . ■ 

j - - • > < ■ 

Prima di pafTare alla Lezione IX. piacemi 
qui di far oflervare un effetto mirabile della 
fucceflìva multiplicazione di un numero per fe 
medelimo, a trovare tutte le potàbili permu- 
tazioni in una pluralità di cofe, fian lettere , 
fian numeri , fian perfone , o altro . Vogliati 
ex. gr % vedere, quante volte fucceffi va mente fi 
portano fcrivere con ordine diverfo le quattro 
lettere , che cfprimono la voce cubo . Quante 
lettere fono, tanti numeri, fi ferivano, comin- 
ciando dall' unità , cioè 1,2,3,4 . Si multipli- 

chino 
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'chino e/fi uno per V altro fucceflìvamente così . 
1 via 2 fa 2 : i via $ fa 6: 6 via 4 fa 24 : 
Ora ella è cofa certa che la voce cubo , ( o qua- 
lunque altra di 4 lettere, purché nano come 
in quefta tutte diverfe V una dall' altra) , fi 
può fcriver 24 volte con ordine di lettere fem- 
pre drverfo . 

Che fé poi fi tratta di una voce, iu cui 
una medeti'ma lettera fia replicata , come in car* 
ta ove fi contien due volte la lettera a^ fi de- 
vono fcriver già i numeri , come fopra corri- 
fpondenti al numero delle lettere , che effendi 
5 nella voce carta f cinque faranno i numeri 
da multiplicarli fucceflìvamente cioè 1,2,3,4,5* 
dicendo 1 via 2,2.-1 via 3 fa 6ì 6 via 4 fa 
24, e * via 24. fa 120. Ma ficcome nella da- 
ta voce vi è due volte a; bifogna veder que- 
fta doppia lettera quante volte fi può far va- 
riare fieir ordine; e trovato, che due fole fon 
le variazioni, che può avere , cioè una volta 
ponendo la prima dopò la feconda , e V altri 
volta la feconda dqpo la prima; fi prenda que- 
llo quoziente 2 , e fi divida per eflb il fopradef 
to prodotto 120, e la fua metà 60 indica quan- 
te volte fi può fcrivere la voce carta colle fue 
lettere fempre in un ordine diverfo. Cosi ogni 
voce di 5 lettere che ne abbia una replicata f 
come, penna , libri ire, potrà fcriverfi in com- 
binazione fempre variata per 60 volte . 

E fe folfero ad una menfa cinque perfonc, 
perchè tutte diverfe, potranno permutarfi fem- 
di verfamence ordinate iz% voice , poiché, 

come 
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come ii è veduto cinque tjumerl, cominciando 
dall' unità , moltiplicati fucceflìvamente per ffe 
medefimi producono 120. 

Se con quefta regola fi voleflero ricercate 
tutte le permutazioni, delle quali fon fufcettibi* 
li tutte infieme le lettere iteli* alfabeto , fi tro- 
verebbe il numero 6*0448401733239439360000 
del qual numero, oflerva un gran matematico, 
è minore affai il numero di tutte le voci , che 
fi contengono nei v fin qui fcritti libri di tutto 
il mondo . 

# ■ ♦ 

DELLE PROPORZIONI 
ARITMETICHE 

LEZIONE IX. 

QUando due quantità del medefimo genere» 
quali farebbero i numerici paragonano in* 
iicme per venire in cognizione, fe fianoeguah\ 
© difuguali , quanto l una fia maggior dell' 
altra, quante volte la maggiore contenga U 
minore, o qual altra relazione, 0 abitudine paf- 
(i tra le medefime; Dicefi generalmente, trat- 
tandoli di numeri , inftituirfi in tali compara- 
xioni quella che dicefi Ragione Aritmetica , per 
la quale fi può ex. gr. paragonare il 4 col u 
per ifcoprire qual fia V eccedo di 12 fopra 4 , 
ovvero quante volte contengali il 4 nel 12; il 
7 nel 49 &c. I due termini , o numeri , che fi 
flettono in paragone uao dicefi antecedente , V 

al- 
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mitro cbfrfèguttit* , ed ogni r Agititi è cofa ma» 
niferta , confiftcre nella quantità prefa in efa- 
me, la quale efprime il modo, ed abitudine , 
che tiene V antecedente col fuo confeguente 9 
Cd è da rifletterli , che non fogliono ordinaria- 
mente metterti in paragone (t non quantità , t> 
numeri difugualì , o almeno che la loro egua- 
glianza non 1ia per anche tiota . Che fe fi ab- 
biano due numeri , dei quali la differenza , o il 
quoziente fi a eguale al quoziente , o alla diffe- 
renza di due altri numeri , febben di valore di- 
vedo : la ragione degli uni , e degli altri è la 
mede(ìn>a . Così effendo V eccetto di 7 fopra 5 
uguale all' ccceffo di 9 fbpra 5 , farà la ragio- 
ne aritmetica di 7 a 5 1a médefima che la ra- 
gione di pi f . * qui * éa notarti cfoe quat- 
tro termini, che fiano come queftt nella méde- 
fima ragione, coftituifeoho la proporzione Arit* 
tnetiea ; dei 4 termini deHa quale il primo, e 
V ultimo fi dicono eftremi , il fecondo, e iV ter- 
io , medii . La fomma degli eftremi è notabile» 
efler fempre uguale alla fomma de medii : come per 
efempio nei quattro mimeti proporzionali 7 v 3 • - 
9» 5 » ( àe quali, coTne di ogni altra ferie di fimi! 
proporzione , è quefta V efprefllone; come flà 
7 a 3 così ftìjp a 5 : perocché 4 è la differen- 
za sì tra i primi due termini , come tra i due 
ultimi); In elfi, io dico , la fomma de' due 
eftremi 7 e 5 , e uguale alla fomma de 1 due 
medii 5, e 9, effendo 12 tanto negli uni , quan- 
to negli altri . Così dei proporzionali , 9 15 : 
11 > 27: fi troverà 56 la fomma degli eftremi, 

/ e 
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e 36, quella de 9 medi i : così in 18,27? 36,4$) 
farà 63 tanto la fomma degli uni , 'quanto quel- 
la degli altri , e così in ogni altra fiorile pror 
porzione aritmetica .« 

E* poi oflervabile -, che fpeflb fuccede,che 
il confcguente della prima ragione ferve ancora 
di antecedente alla feconda, cofiftendo allora la 
proporzione in tre fole quantità , o numeri : la 
proporzione dei quali per altro non cammina 
fecondo V cgual differenza tra gli uni, e gli al- 
tri 1 come nella gii oflervata proporzione di 4 
termini, ma in ragion dupla , tripla , quadru- 
pla &c. tanto del primo rapporto al fecondo > 
quanto di eflb fecondo rapporto al terzo ; come 
farebbe ; 3 , 6 , 11 ; de' quali tre numeri fi e- 
fprime la proporzione così: come fta 3 a 6 >, co- 
sì ftì il medejimo 6, a. 12; cioè in ragione du- 
pla ; e dicefi quefta proporzione Aritmetica 
continua : potendoli continuare per una ferie di 
quanti numeri fi vuole ripigliando fucceflìva- 
mente ogni conseguente per antecedente dell' al- 
tro confeguente , che fegue ; per efempio iftituen- 
do quefta proporzione in ragion tripla : come 2 , 
a 6 , così 6 a 18 , così 18 a 54; così 54 a 161 , 
così 162, a 486 &c, 

E qui è bene avvertire, che ammettefi tal 
volta nel genere di proporzioni continue altra, 
che non cammina nè io ragion tripla > nè du- 
pla, nè quadrupla, ma in ragione della diffe- 
renza del primo fui fecondo termine eguale alla 
differenza dell' iftefib fecondo fui terzo , come 

appunto la proporzione deferitta in 4 termini: - 

ex. 
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tx. %r. ftà $ a 9 come 9 a 13 .-cioè in differen- 
za di 4. In quella proporzione la (brama de' due 
eftremi e doppia del medio, come vedefi nell' 
addotto efempio, in cui la fomma degli eftremi 
è 18 , t il medio è 9 metà di 13 ; Talmente 
che per formare quella proporzione di numeri 
anche comporti di tre , di quattro o più cifre ; da- 
ti gli eftremi , nella metà della loro fomma fi 
trova il medio con tutta la facilità***, gr. Siano 
i due eftremi 364, e 581: della loro fomma 
946 fi prenda la metà cioè 473 , e quello è i( 
termine medio, e darà di fatto 364 a 473 ; 
come 473 a 582 , vale a dire in egual differen- 
za di 109. Quella fpecie per altro di continua 
proporzione , che può eftenderfi a quanti termi- 
ni fi vogliono nella tempre medefima differenza ♦ 
fi direbbe più propriamente proporzionatiti , del- 
la quale nella feguente Lezione • 

Facciafi ora qualche efercizio falle divifatc 
proporzioni , moftrando la verità di qualche 
teorema, o propofizione inducente i principali 
caratteri , e proprietà delle medefime . F prima di 
tutto fi fciolgano i feguenti problemi relativi al- 
la proporzione continua, la quale fingolarmentc 
riguardano anche le fulTeguenti propofizioni , o 
teoremi . 

PROBLEMA I. Dati due numeri trovare 
il terzo ad effi proporzionale . Siano i due da- 
ti numeri 4 ,c 6,; ficcome prendendo la metà 
di 4 , che è 2, e unendola a 4 fa 6.c Umil- 
mente unendo la metà di 6 , che ^ 3 al me- 
Aefiroo 6 fa 9 dico che 9 è appunto il terzo 
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-numero proporzionale ricercato. Perocché fe è ve* 
to che divifo 6 in tre parti , 4 ne contienduc 
divifo parime-nti in tre parti il 9, egualmente 
due ne contiene U 6 >* è dunque manifefto , 
che ha 4 a 6 la medefima ragione , che ha l 
ifteflb 6 a 9. - E* bene offervabiie^ che fe i due 
dati numeri fiotterò primi tra di fe , non fi po- 
trebbe trovare U terzo proporzionale . Si è già 
/piegato alla Lezione V. cofa intendafi per nu- 
mero Primo . Che fe per efempio i due dati 
numeri fo(fero 4,07, ficcome la metà di 4 
unita a 4 non può comporre il 7 , nè può di- 
viderfi il 7 per udirne la metà ad altro nume- 
ro , fi vede per cfperienza efler vero che non 
lì può trovare un terzo numero proporzionale 
a dati numeri che fiano Primi » 

PROBLEMA IL Dati tre numeri trovare 
il quarto proporzionale a medefimi. Siano i da- 
ti tre numeri di continua Proporzione 8. 12. 
18. Siccome rtà 8 a 12 , come 12 a i() , così 
flarà al mede fimo 18 anche il 27 > ed in con- 
seguenza farà il 27 il quarto ricercato propor- 
zionale . Imperciocché unendo la metà d 8 a 8, 
fa il fecondo dato numero 12 , al quale ag- 
giungendo la propria metà » fa il terzo dato 
numero 18 , e unendo a quello medefimo la 
fua propria metà fa 27: dunque 27 è realmen- 
te il quarto ricreato proporzionale » E fe vo- 
gliafi fare la più palpabile , e ficura riprova • 
che quefti quattro numeri fiano proporzionali , 
fi ricorra ad una regola generale per tal pro- 
porzione in quattrt numeri • Si moltiplicano 

gli 
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gli Eflremi , c i Medli per sé roedefimi , tan- 
to gli uni , che gli altri , e fe i prodotti di 
tali multiplicazioni ricfcono eguali , vi è la ri- 
cercata proporzione. Nel cafo prefcnte fi tnul- 
tiplichi dunque 27 per 8, che fono i due eftre- 
mi , e ne vien la fomma 216. indi fi multipli- 
chino i dae medii , e come ne viene il mede- 
fimo prodotto 216 , bifogna concludere , che 
fon proporzionali i quattro numeri , e che il 
27 è il vero quarto proporzionale, che dovea- 
fi trovare . 

La regola medefima , della quale abbiamo 
fatto qui > e fi può fempre far riprova fulla 
verità della proporzione in quattro termini > 
vale ancora per la proporzione Contìnua in tre 
termini, offervando che il prodotto della mul- 
tiplicazione degli eftremi dev* edere uguale al 
prodotto del termine medio multiplicato per fe 
ftellb ; Così in quefta proporzione 3,6,12 , fi 
dirà } via il fa \i \ e 6 via 6 fa il medefi- 
mo v 

PROBLEMA III. Dati i due eftremi, tro- 
vare il termine medio di continua proporzione . 
Si multiplichino i due dati termini 1* uno per 
f altro , e fi trovi poi la prima Radice del 
prodotto; e quefta farà il cercato termine me- 
dio . Siano ex. gr. i due eftremi 4 , e 9 , il 
prodotto della loro multiplicazione è 36 ; la 
Radice prima , o Quadrata di 36 è 6 , come 
è mantfefto , dunque 6 è il medio proporzio- 
nale ; e di fetto ftà 4 a 6 , come 6 a 9 , tan- 
to contenendo 4 due terze parti di 6, quanto 

6 
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6 due terze parti di 9 . 

E' da notarli , che fe i due dati eftrerm 
foflero Quadrati , multiplicati i loro lati ( che 
fon le Radici\) V uno per V altro , il prodotto 
farebbe il medio proporzionale , ex. gr. fiano i 
due eftremi 9 , e 49 : Efli fon Quadrati » e i 
loro lati , o Radici fono 3 , e 7 che multipli- 
candoli fanno 21 . Ora 21 è il medio propor- 
zionale , dando , come è manifefto , 9 a 21 * 
come 21 a 49 . 

PROBLEMA IV. Dati i due eftremi , tré- 
vare i due medii proporzionali . Siano i due termini 
eftremi 2 » e 16 ; Si ferivano quefti come fe 
foflero una frazione in modo , che il maggiore 
fia il numeratore , e il minore il denominatore 

16 

così — fi trovi per la regola data alla Lezio- 
ne Vili, la radice feconda , o Cuba di quefta 

... a 

frazione , che è — fi multiplichi il minore 

I 

eftremo 2 per il numeratore di quefta trovata 
radice , c darà 4 che farà il minore de Medij 
proporzionali da trovarfi : di nuovo fi multipli- 
chi 4 per il medefimo numeratore 2 e fi avrà 
t che farà il maggiore dei ricercati medii pro- 
porzionali ; e torna in fatti con e/fi la propor- 
zione \ dando 1 a 4 , come 8 a 16. 

Si oflervi anche sù quefto Problema che 
fe j due Eftremi foflero Cubi , trovare le lo- 
ro radici feconde , o fia Cube , che fono i Iati 
, dei 
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dei medefimi .Cubi, fi multiplìcbino uno per 1* 
altro fucceflivamente , come fi vedrà nel qui 
annetto efempio , e fi avranno i due medij dai 
prodotti. • Siano ex. gr* i due Eftremi dati i 
due. Cubi 8 , e 64 ; i loro due lati o radici 
Cube fono 2 , e 4 • Si moltiplichi 2 per 4 e 
fa 8 , indi * per 8 , -e produce 16 , che farà 
il primo medio. : Si multiplichi ora T altra ra- 
dice 4 per 8 > e il prodotto 32 farà il fecon- 
do medio proporzionale ; ftando difatto 8 * 
16 9 come 32 a 64. 

PROBLEMA V. Dati due termini eftremi 
ttovtre quanti medii termini proporzionali fi vo* 
gliono.. i 

Siano i dati edremi 9. , e 1187. * ridotti 
come fi è detta al Problema IV. , a frazione , 
2.187 

farà qaeftar*» — > deve trovarfi la Radice quar-* 

ta cioè Quadrata- Cuba della medefima fra* 
zione 1 la quale è y non importando apporvi 
il denominatore , poiché del folo numeratore 3 
fi ha bifogno sì in quello , come anche nel 
p a flato Problema , come fi è potuto oflervare . f 
Si multiplichi dunque fucceflivamente per que- 
fta Radice } f il minor numero dato ehe è 9, 
e fi dica 3 v'ta$\ 27, e quefto 27 è il minore 
dei quattro ricercati medii proporzionali : in- 
di fi profegua : } vìa 27 81 , che è il fecondo 
medio : dipoi 3 vìa 81 ; 243, terzo medio ; 
Finalmente multiplicando per la quarta volta' 
3 per 243 , fi avrà il quarto maggior numero 



tm 

medio proporzionale 729. E (i vedrà e (Ter ve* 
riflimo , che 9, 27, «I, 243, 729» 2187, fori 
continuamente proporzionali 

TEOREMA I. Siano quanti numeri fi vo- 
gliono Proporzionali , come fiarà uno degli ante- 
cedenti ad uno dei confeguenti , così ftaramw tut- 
ti gli antecedenti a tutti i conseguenti . 

Siano i 6 numeri proporzionali 3 : 9 .^4 : 12 r 
7, 21; nei quali ù vede , che come (là 3 a 
9: così fta 4 a 12 ; così 7 a 21 . Cominan* 
do femprc ogni antecedente al foo confeguente 
in ragion tripla , contenendo il 3 una terza 
parte di 9 ; il 4 una terza parte di 12 : e it 
7 una terza parte di 21 , e in confeguenz* 
contiene il 9 tre volte il 3 : il 11 tre volte 
il 4 ; e il 21 tre volte il 7 . Io dico dunque, 
che raccogliendo in una fomma tutti gli ante- 
cedenti , ed in altra fomma tutti i confeguen- 
ti , farà la fomma degli uni alla fomma degli 
altri nella medefima ragion tripla , in cui ti è 
veduto cflcre fcambievolmente ogni anteceden- 
te al fuo confeguente ; Imperciocché portando 
gli antecedenti 3,4,7 alla fomma 14 , e i 
confeguenti 9,12,21 alla fomma 42 , è ma- 
nifefto cl*e quefto totale antecedente 14 con- 
tiene anch' e(To , come ogn* altro parziale an- 
tecedente una terza parte del totale confeguen- 
te 42 ; e che in feguito cflb 42 contiene tre 
volte f antecedente 14 ; e potrà dirfi con ve- 
rità che come fta 3 a 9 , così 4 a 12 ; 7 a 
21, e così ancora 14 a 42 , lo che doveafi di- 

meftrare . . - . 

TEO- 
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TEOREMA II. St un mèdeftmo numero mul- 
ti pliche rà feparatamente due numeri , i prodotti 
da quefii faranno nella medefima ragione dei due 
numeri multìplicati • Sia 4 il cornane multipli- 
catore , che multiplicaudo primieramente 8 , da 
per prodotto }2 ; indi multiplicando 12 pro- 
duce 48 . Ora io dico che darà 8 a li, co- 
me 32 a 48 , eflendochè tanto 8 contieni! 
due parti di i% , quanto 32 due terze parti 

TEOREMA 111.5/ di quanti numeri fi v- 
gltono in continua Proporzione il primo non mi- 
fura il fecondo , neppur uno tra tutti vi farà , 
che ne mìfuri altri. 

• Siano i tmmeri itf , 24 , 3<S , 54 , 81 , 
di continua proporzione: dico, che ficcome 16 
non milura 24 , contenendo folo due parti delle 
tre in cui dividerebbe*! qui il 2+ , neppure il 
3°" per I ifteffa ragione mifurerà il 54 , nè il 
54 I 81 ; perocché tanto 36 , che ?4 con- 
tengono folo 2 delle tre parti in cui fi divido- 
no i refpettivi numeri , che dovrebbero mifii- 
we , Che fe fi volefle fare una riprova per 
conofeere più fenfibilmente fe è vero , che i 
dati cinque numeri fiano continuamente pro- 
porzionali , fi prendano le differenze tra l'uno, 
e 1 altro , cioè tra 16 , e 24 , che è 8 , tra 
*4 » e 3A , c he è 12 , tra 36 , e 54 , che è 
18 > finalmente tra 54 , e 81 , che è 27 i e 
trovato e fler quefte differenze in continua pro- 
porzione tra dì loro , ftando difatto 8 a 1 2 , 
tome 18 a 27; Si refterà piènamente certifica- 

F ti 



Si 

ti sì falli continua proporzione dei cinque di* 
ti numeri , come falla verità della propofizior 
ne , che fe il primo namero proporzionale non. 
roifura il fecondo , neppur alcun altro vi farà» 
che ne mifari altri. 

TEOREMA IV. Se di quanti fi vogliono, 
numeri continuamente proporzionali il primo mi- 
fura £ ultimo , mi furerà anche il fecondo . 

Siano di continua proporzione j, 6 , 12 * 
14 , 48. de 9 quali il primo cioè 3 , mi fura l* 
ultimo, che è 48, perocché 16 via | f produce 
48. precifamente fenz' alcun' avanzo a é mani- 
fefto che mifurerà anche il fecondo > efTendoche 
§ in 6 vi ftà efattamente tìue volte. 

TEOREMA V. Se quanti fi proporranno nu^ 
meri dì continua proporzione fi mule tplicber anno 
per fe mede/imi , tutti i loro prodotti faranno tra 
di loro ugualmente proporzionali ; edi numeri da- 
ti in principio multiplkando i loro fieffi prodotti 
faranno fempre i rifultati anche di queffla multi- 
flic azione continuamente proporzionali . Siano I 
propofti numeri continuamente proporzionali 2 * 
4 % 8 ; fi multiplichino ftparatamente per fe me- 
defimi ; L rifuitati faranno 4» 16, 64: dico ef- 
fere ancor quefti proporzionali , poiché come il 
4 contiene una quarta parte di 16 9 così 16 con- 
tiene una quarta parte di 64 - Che fe quefti me- 
defimi numeri fiano di nuovo multipticati per 1 
primi dati proporzionali 2, 4,8, i prodotti 
della multiplicazione faranno 8, 64, $12, che pur 
fon continui proporzionali : così multiplicando 
per 8 anche quefti j ne rifuiterà 64 , 5 12 t 

\ 
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4096 , egualmente proporzionali che tatti i Co- 
pra ofleryati . E' bene di oflervarne la certa- 
mente mirabile armonìa collocandone tutte le 
«ultiplicaaiont così • 
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Si prendano come piace qaefU numeri e 
verticalmente , o orizzontalmente multiplicando- 
li fucceflivamente^e ne vedrà la femprecoftan- 
te proporzione ... 

TEOREMA VI. Se in tre numeri continui- 
vi ente proporzionali , il primo è quadrato , anche 
il terzo farà quadrato . Siano i tre numeri ia 
proporzione continua 9, 27, 81 .dico, che fic- 
come il primo è manifeftamcnte quadrato , ef- 
fendo che la radice 3 porta per fuo quadrata 
anche il terzo numero t i farà quadrato ^ im- 
perocché trovando la Aia radice 9, e multiplica- 
ta per fe medefima, viene incontraftabilmente a 
produrre 81 . 

TEOREMA VIL Se di quattro numeri 
tontinuamente proporzionali il primo fari cubo , 
anche il quarto farà cubo. Siano i quattro nume* 
ri dati 8, 24, 72, 216, de' quali è manifefta 
la continua proporzione , eflendo che tanto 8 
contiene una terza parte di 24, quanto 24 una 
terza parte egualmente di 72, e qucfto di 216, 

Fa che 
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che vale a dire eflere ugualmente mulriplici una 
dell' altro, e perciò continuamente proporzio- 
nali. Ora iodico, che e(Tenda,qual è di fatti 8 pri- 
mo numero , numero cubo , anche il quarto 216 
farà cubo, lo che non ha bifogno di dimoftra- 
zione trovato che fi a la radice cuba dell* iftef- 
fo 216, che eflendo 5, moltiplicata per fe ftef- 
fa fucceffivaraente darà appunto il numero 2 1 6, 
che confegaentemente fi conofeerà efler cubo . 

TEOREMA Vili. Sia una ferie di numeri 
in proporzione continua quanti fi vogliono : fe dal 
je condii , r dal? ultimo fi fot tragga un numero u- 
gnate al prim* , fari come il refiduo del fecondo 
ai numero primo , così il refiduo delt ultimo a 
tutti gli antecedenti ad ejfo . Sia la data ferie 
di numeri 4, 12, 56 , 1089 324, che già fon 
continuamente proporzionali , poiché ficcome 4 
contiene una terza parte di 12, cosi 11 con- 
tiene egualmente una senta 4>arte di }6; 36 di 
108; e 10S di 324 . Orazio dico , che fe da 
12 r fecondo uu mero fi fottrae numero uguale 
al primo t cioè 4, e a, 324, ultimo numero fi 
fottrae egualmente il numero 4; 8 refiduo di 
12 darà a 4, come 320, refiduo di 324 alla 
fomma totale di tutti i numeri antecedenti 4, 
12, 36, 108, che è x6o; Imperocché eflendo 
quella fomma la metà di 320» come 4 è la 
metà di 8, non vi è difficoltà a conofeere , che 
ftia 8 a 4 , come 320, a 160, 

Ora che fi è data qualche idea delle mi- 
rabili proprietà dei numeri proporzionali, e fo- 
pra tutto della ferie numerica in proporzione 

con- 
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continua ; farà bene ridur quefta in pratica al- 
meno in qualche cafo d' ufo frequente , e ri- 
ducibile a più occorrenze di univerfale utilità . 
Prendali ad efporre la redola per trovare i ter- 
mini contenuti ìr\ una ferie di continua propor- 
zione, la guai regola , come vedrafii, ha ordi- 
ne allo foioglimento di queftioni , e problemi 
di fuccelTivi accrefcimSnti , o diminuzioni, ac- 
quici , o perdite, lucri &c. 

Ammette quefta Regola due enfi diverfi ; 
E tanto nelf uno, che nelf altro «efige qualche 
cofa da trovarli fpercante alla ferie proporzio- 
nale propofta . Nel primo cafo vuole la cogni- 
zione di due termini della propofta ferie . Nel 
fecondo fuppone conofeiuto un folo termine 
della ferie medefima , ma con quello che fi 
fappia qual ne è il denominatore ; cioè il nu- 
mero , che efprima la proporzione di un termi- 
ne per rapporto all'altro: ex. gr. fe fi chiede 
qual fìa il denominatore di quefta ferie conti- 
nuamente proporzionale 2 ; 6 ; *8 ; fi rifpon- 
de che è j elTendo quei tre numeri in progref^ 
fiva tripla proporzione ; così dei numeri 4,$* 
16 è il denominatore 2, efiendo la progreflìont 
dupla ; e fe fofle quadrupla, come in 4 , 16 f 
64 farebbe 4 il denominatore , e con quefta re- 
gola procedendo negli altri cafi . 

Diafi un* efempio adattabile al primo ca- 
fo , e fia di un Viaggiatore , che voglia fare 
1* intero circolo del Globo Terraqueo • Suppon- 
gali, cofa inverifimile , ma pur foppongafi : che 
egli in un' anno abbia percorlb di quello giro fole 
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t miglia , c che nel feeoftd* atinò » avendoi* 
fcorfc 4 , fia giunto alk 6 miglia di viaggio . 
Egli sà che V intero giro delia Terra , che d 
è propofto di fare è di miglia 21600. , vuol 
fa pere quanti anni glibifognerà impiegarvi, fu p- 
fodo che ogni anno faccia fucceflivamence uri 
doppio viaggio dell' anno antecedente , come 
gli è riafcìco nel fecond' anno rapporto al pri- 
mo ; nel qual cafo le miglia d'ogni dato anno 
unite al cumulo delle miglia degli anni antecedenti 
daranno alle medefime degli anni antecedenti in 
ragion tripla , come appunto 1 del primo an- 
no rapporto a 4 del fecondo unite alle 2 me- 
defime del primo . In confeguenza di che pef 
inflituire la ferie proporzionale , avremo qui 
per demminattre della medefima il j ; Ed in- 
cominciando quefta ferie dal numero delle mi* 
glia del primo anno, vale a dire dal 2 •" Avre- 
mo nei feguenti numeri proporzionali \ altret- 
tanti annui progredì del propoli o viaggio , di-' 

cafi dunque ; 2 . 6 . 18 . «4 . 162.48Ó. 1458. 

4374,12122.36*66 . I quali numeri tutti fi 
pad facilmente vedere , che danno fucceffiva* 
mente in ragion tripla uno per rapporto ali* 
altro. Non eflendovene però alcuno , che fac* 
eia la precifa fomma di 21600 numero delle 
miglia del giro della Terra t ma eflendo P ul* 
timo maggiore di efle , ed il penultimo eflen- 
do minore; fi prendano per altro in confiderà- 
zione quefti due , come i più proffimi tanto 
yerfo il più , che verfo il meno 9 e fottragga- 
fi il minore 12122 , dal maggiore 36366 , e fi 

tro- 



Digitized by 



87 

troverà P ecceflb dì quefto da quello edere 
^4244 . Inoltre fi fottragga il numero delle 
miglia del Giro della Terra cioè 2160& , dal 
finidetto maggior numero 36566 , e fi avrà P 
altro ecceflb di quefto anche l'opra il 21600 , 
•e farà 14766 . S* mftituifea per mezzo di que- 
lli due eccefll quefta Analogìa : fta 14244 • a 
14766, tome 365 ( cioè i giorni f che compongo- 

fio un wnno) a 222 ( giorni ) e — cioè ore ir, 

66 

Ora dia è cofa manifefla , che fe da no- 
ve anni nei quali le percorfe miglia farebbero 

JS 

arrivate a 36366 , fi levino i giorni 222 e — 

66 

«he ha prodotto la fopra inlVituita analogìa , re- 
merà provato , che dalle due prime percorfe 
miglia , potrà H Viaggiatore feorrer tutte le 
*i6oo in otto anni , e 142 giorni ; cioè mefi 
4 > giorni 22 , e ore 12 f che fono quella por- 
zione di un anno fopra i 222 giorni , e ore ix 
che fi fon dovuti fortrarre dall'anno nono per- 
chè le miglia 36366 ad elfo aferitte nella feri* 
proporzionale , forpaflano, come fi è vedutoli 
tifiate miglia 21*00 , di 14766 : al quaP eccef* 
fo corrifpondono in compenfativa proporzione 
i 14* giorni e ore 11 fottratti dal fuddetto 
nono , ed ultimo anno dì viaggio . Parrà for- 
te ardua colà il trovare in numeri coiì compo* 
th il quarro proporzionale, che nel propofto cafo 

fi 
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fi è vedato cfTer 222 , e - , ma quando nel- 

66" | 
la Lezione fulla Regota Aurea avremo affiena- 
to le regole per trovar quello quarto propor- I 
zionale, fi confiderei per agevolifiìma cofa . Ben 
vero però che le frazioni , che vi pofl'ono oc- ! 
correre , come qui fono occorfe nei giorni 222 , e ij 
3 3 

— fi poflóno trafcurare fenza pregiudizio, o at- 

66 I 

che nort debbano poi | 
portar fuco un rigor matematico » ' 

Per il fecondo cafo , che fi era detto di j 
ammetter querta regola > per chi intende , e ! 
3a mettere in ordine una proporzione continua- .! 
ta , e rilevarne per quel che fi è detto di Co- I 
pra il proprio denominatore \ è cofa inutile il 
darne una fpiegazione , reincidendo finalmente 
il tutto nella regola , ed efecuzione del dato 
efempio , E* ben per altro da oflervare * che 1 
con quella regola fi fanno egregiamente . e • ' 
colla maflima (emplicità i conteggi di lucri fuc- I 
cedivi d' ogni maniera : onde ella è utiliffima ! 
in moltitfime. occorrenze , e perciò da fame ua 
$ran cafo : diamone un' efempio ♦ 

Sia propofta la fomma di Scudi 6 ( tanto 
è a dir 6, che 6o , che 6oo, che dooo ) que- 
lla fòmma 6 lucri tanto in un* anno, che ere- 

I 8 y fi 

cerca in quanti anni » 
procedendo il lucro fucceffivamente in tal tri- 
pla proporzione , avrà lucrato la fomrna 1400. 

Si 
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Si InfKtuIfca U continua proporzione su i due 
termini 6 , e 18 , e dicafi : 6. 18. 54. 162. 
4?<J i4>$. Non occorre proceder più innanzi, 
perchè damo venuti a un numero maggior del- 
la fonimi prooofta 1400 » E ferva di regola , 
che fe nel procedere della ferie proporzionale , ne 
vien per cafo il precifo numero propofto , in 
efP> fi chiude la proporzione ; fe il propofto nu- 
mero non vi può cadere , fi profegua la ferie 
indilli vamente fino al numero proffimamente 
migliore del propofto , talmente che il nume- 
ro propofto abbia luogo tra il penultimo , e f 
ultimo della medefima ferie , come nel fopra 
porto efempio fi vede ; ftando di fatto la forn- 
irla 1400 , tra il 486 , ed il 1458 . Or dun- 
que fottratro dal maggior numero fuddetto 
1458 il minore 486 , avremo il refivluo 971 : 
e fottrattodal medefimo maggior numero 145S 
la propefta fomma 1400 ; fi avrà 1< altro refi- 
duo 58 : e ficcome quefti due refidui ftanno l % 
uno ali* altro ; cioè 972 fta a 58 , come 365 
( numcre già di giorni deif anno ) a 2 1 , e 

758 

« ; non curata la frazione , che in fimili 

97* c 

conteggi » come fi è detto niente altera , dai 
cinque anni , nei quali la fomma primitiva 6 
è crefciuta fino alla fomma 1458 , fottraendo 
giorni 21 ; rimangono 4 anni, e 344 giorni , 
nello fpazio dei quali la detta fomma 6 ere- 
feendo con lucro fucceffivo ogn' anno irr ragio- 
ni tfipl* t * vr * P r °d° cco ' a fomma di 1400. 

DEL* 
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DELLA PROGRESSIONE 

O PROPORZIONALITÀ' ARITMETICA 

LEZIONE X. 

PEr Progreflione Aritmettèa Jntendefi fcmpfn 
una ferie di più termini , o tra iteri , la 
differenza dei quali dagli immedi itamentt 
fufleguenti è Tempre la medefima come in <jue- 
fti » $ t 7 t ti » 15 , 15 , ij , di ciafeun dei 
quali , come fi vede , la differenza è 4:0 in 
quefti altri : 5 , 6 , 9 , r 2 , 1 5 > 1 8 . 21 > 
14 , dei quali la differenza è j . Generalmen- 
te dunque quando le proporzioni , dalle quali 
natee la ferie de 9 numeri fon tali , che il con- 
feguente di ciafeun precedente termine , fia in- 
ficine precedente di quel che fegue,una tal fe- 
rie fi dice Prugteffiune >o Proporzionalità , laqual 
ferie procede talora da un minore ad un fem- 
pre maggior numero , talvolta anche retrocede 
da un maggior numero t al minore che pofia 
comportare la differenza dei termini della me- 
defima . Per formar la prima , che chiamere- 
mo Afcendente , dati due numeri , ex. p*. i e 
5 » fi aggiunga al maggiore la differenza tra T 
uno , p T altro , vale a dire a 5 fi aggiunga 
? , e farà formato il terzo termine che è 8 ; 
così aggiunta a 8 la medefima differenza , fi 
produrrà il quarto termine, e in tal modo pro- 
cedendo quanto occorre . Per formar la fecon- 
da ferie , che diremo difendente , dati dut 



Digitized by Google 




aùròefl ex. 1^. )t t é U i la loro differenza , 
che è 4 , fottraggan dal fecondo numero 34 , 
c reftèrà 30 , terzo tedine defeendent*, dal 
quale fot tratta la medelìnba differenza , refta 
26 quarto termine, dal quale fottratto 4, rima* 
tic li ; che tolto 4 , refta 18 , che rimane 
14 , tolta la folita differenza , e quello per 
la fnedefima fbttrazione refta 10, che riduce- 
fi a 6 , e quefto finalmente a a , nel quale non 
contenendoli più la differenza 4 , rimane V ul- 
timo termine della Proporzionjtità dejcendent* 
38 , 34 , 30 , z6 , 11 , 18 , 14, to,6, 2 . 

Se fi vuol vedere con qual armonìa carni* 
ria quefta Proporzivn alita fi raddoppi il fecon* 
do termine 34 , e dal prodotto 68 fi fottrag* 
ga il primo termine 38, ed ecco nel refiduo il 
terzo termine 30 , che duplicato, e fatto 60 » 
fe ne fottragga il fecondo termine 34, e fi avrà 
nel refiduo il quarto termine 16 ; cosi dupli- 
cato quefto , e fottrattone 30, fi avrà nquin* 
to termine , che refo doppio , cioè 44, e fot- 
tratto 26 , nafee il fefto termine 18, dal qual 
doppio tolto 11 , ne vien 14 , e cosi gli altri 
fatta fucceflivamente la medefima operazione « 

Il più mirabile però della Progreflìone o 
fia Proporzionalità Aritmetica feoprefi nelle pro- 
prietà , che qui brevemente ne ofierveremo • 

Quando il numero dei termini della Pro* 
greflìone , è caffo , la fomma dei due cflremi 
è uguale ài termine di mezzo duplicato ; Sic- 
come Io farà ancora la fomma dd fecondo , é 
£ j perniili™ 0 ) c di quanti altri àano in eguali 
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diftanze ai due Iati del termini di mezzo fom^» 
ihati a due a due , ex. gr. in quefta ferie di 
7 numeri * > 7 > n , IJ * 19 > 23 , 27 ; 1$ 
fortima de'dueeftremi 3 ,e 27, che è 30, è egua- 
le , come è manifefto, al termine di mezzo 15 
duplicato , cioè a 30 , e così il fecondo , e 
penultimo , che pur fanno la fomma di 30 ; e 
r 11 , e il 19 y che fommano anch' effi ilme- 
defimo numero . Ed è oflervabile di più > che 
la fomma di tutti i fette numeri infieme ( e 
ili quante altre ferie in altro numero caffo ) , è 
fempre multiplice del termine , o numero di 
mezzo ; Votare fi* può vedere nel dato efempio, 
dove tutta la fomma è 105, èd il 15 termine 
medio prefo fette volte dà efattamente Tiftefla 
fomma 105. . Così fe i numeri foflcr nove * e 
ne fofse quefta la progredirne , 6 » ? > 12, 1$, 
18 , 21 , 24> 27 , 30 > della quale è 162 la 
total somma » fari quefta moltiplice del termi- 
ne medio 1S > ertendochè , 9 via 18 fa preci- 
fa mente 1S2 , J5 chi in una progreflione di nu- 
tnéfi In ràfFof voi e fse trovar ficuraniente, e fa- 
cilmente la fomma totale di tutti infieme i 
termini , prenda la metà della fomma de* due 
eftremi , e la multiplichi per il numerò dei 
termini , i quali fe per efempio fofsero undici, 
e fofsero quelli ; 7 , 19 t 3 1 t 43 , 55 , 67 , 
79 » 9* > 1*3 , il 5 , 127 ; la fomma dei lo- 
ro eftremi è 134 , prendendola per metà, clU 
è 67 : Or dunque fi multiplichi 67 per 11 t 
che è il numero dei termini componenti la da- 
ta ferie , e ne rifulterà 757 , che per qujalun- 

qac 



q\ie riprova >r che fe ne faccia , fi troverà ef- 
fer la precifa , total fomma degli undici ter- 
mini , o numeri componenti la ferie progrediva 
(addetta , che ha per differenza il 12 . 

Si noti , come per Corollario , che la 
fomma di tutti infieme i termini di qualunque 
Frogreflìone Aritmetica , ancorché fofsero ia 
numero pari , è finalmente eguale al prodotto 
della multiplicazione della fomma de' due eftre- 
mi per la metà del numero dei termini ; fic- 
come ancora al prodotto della metà della fom- 
ma de' due eftremi moltiplicata per il total 
numero de' termini : e fe la ferie Progrediva 
è in caffo; la fomma infieme di tutti i termini 
è eguale al prodotto delta multiplicazione del 
termine medio per il numero de' termini com- 
ponenti tutta la ferie della Progreflione . 

Quando occorrefTe poi una ferie di termi- 
ni in Progreflione Aritmetica di numeri pari , 
la fomma allora degli eftremi è eguale alla fom- 
ma dei due medii , e degli altri a due , a due 
fempre equidiftanti da due eftremi. E la fom- 
ma dei due eftremi multiplicata perla metà dei 
termini componenti la ferie progreflìva , darà la 
total fomma di tutta la ferie ; come per efempi* 
io quefta comporta di dieci termini, 3,6,9, 

2 *> M> i8t 21, *4» 17, 30, i di cui eftremi 
3i e 30, fanno la fomma di 33 , che è uguale 
a quella de* due termini di mezzo l$ , e* iS , 
come già fi vede : Quefta fomma 33 fc fi mul- 
tiplichi per 5 , cioè per la metà del numero dei 
termini componenti la propofta ferie progredi- 
va 



\ 
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ra , darà i6$ fouma totale di tutti i dieci ter* 
mini della ferie medelima, che procede , come 
fi può vedere, colla differenza j . 

Se di una ferie di termini aritmeticamente 
progredivi fi fappia P ultimo termine , il nume- 
ro, e la differenza dei medefimi, fi potrà facil- 
mente, ed ingegnofamente trovare il primo ter- 
mine , per compor quefta ferie così. Sia P ul- 
timo conofciuto termine 59 , e i termini dell* 
progreflione debbano efler 12, e la differenza 
tra P uno, e P altro 5. Si prenda il numera 
proflìmo minore al numero dei termini 12 , e 
farà 1 1 . Si multiplichi quefto per la differenzi. 
5 » e il prodotto, che farà 5 5,fi fottragga dall' 
ultimo termine 59, e refterà 4 che farà il pri- 
mo termine della progreflione propofta , la quale 
potrà formarfi così 4, 9, 14, 19,24, 29,34» 
39, 44, 49, 54, 59. Che fe forte noto il pri- 
mo termine, e dovefle trovarli P ultimo , in 
vece di fottrarre il 55, prodotto dalla maltipli- 
cazione di 11, per 5 dovrebbe aggiungerti a 
detto 55, il primo noto termine 4, e fi avreb- 
be nella fomma 59 P ultimo termine ricercato. 

Oltre alle predette, fon da notirfi le fe- 
juenti mirabili proprietà delle progreffioni Arit- 
metiche 1 che efporremo in due Teoremi , e due 
Problemi 

TEOREMA Primo . Qualunque termine (I 
prenda in una progreflione Aritmetica è eguale 
alla fomma , che rifulta dal primo termine , e 
dal prodotto della multiplicazione del numero 
dei termini, che precedono quello , che fi è 
prefoi per la differenza, o écnominttorc della 
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data pfogreffione :ek.gr* In quefla progreffione 
3» 7 » li , I S , Ip » 2 J , Si prenda il termine 
15 . Io dico che eflb è eguale al primo termine 
3 , uni'O al prodotto della multiplicazione del 
numero dei termini , che precedono il prefo 
termine is * i quali son tre , per la differen- 
za > che è 4 . Queflo prodotto è 12 ( poiché 
j via 4 fa 11 ) fi unilca a queflo numero il 
primo termine 3 , avremo 15 > che è il ter- 
mine prefo , e che moflra la verità della propo- 
rzione: E fé vogliali fare efperienza fopra qua- 
lunque ferie di qualunque numero di termini, 
e col prendere qualunque termine della mede- 
fima , fi troverà fempr* f ifteflb notabiliflìme 
effetto . 

TEOREMA II. In ogni Progreffione Arit- 
metica la differenza tra il primo termine , e V 
ultimo è eguale alla differenza comune ( cioè 
al denominatore delia Progreffìone ) multiplicata 
per il numero dei termini di tutta la Progref- 
fione , tpltagli un unità .Sia quella la Progref- 
fìone : 7 , li , 17 » 12 , 17 , 52 , }7 , 42.- 
comporta di otto termini , colla comun diffe- 
renza 5 • Se dal numero dei termini 8 , fi 
fottragga 1 reflerà 7 . Ora io dico , che fe- 
coudo la Propofizione multiplicando 7 per la 
differenza 5 , il prodotto farà eguale alla dif- 
ferenza tra il primo , e I* ultimo termine . Que- 
lla differenza è 35 , come è ma nife (lo ; ma il 
medefimo 35 , è il prodotto del numero dei 
termini , toltone uno, per la cotnun differenza 
5 > cfsendochè s via 7 fa 55 , dunque la Pro- 



pofizione è affittita dalla ▼enti , 

PROBLEMA, Dato un numero» e la dif- 
ferenza tra due altri numeri incogniti» la (om- 
nia dei quali fi sa per altro efsere eguale al 
numero dato , trovare quali fiano quelli due 
numeri . Sia il dato numero 290 : la differen- 
za tra i due ignoti numeri fia 41 : Al 290 
aggiungati quefta differenza, e ne rifulterà la 
fomma 331 „ li divida quefht per 2 ; darà il 
quoziente 166 , Io dico efser quefto uno , e 
il maggiore dei due ignoti numeri. Impercioc- 
ché fi fot tragga da eflb la differenza 42, rette- 
li 124 di refiduo, che dico, efser V altro igno- 
to numero . In fatti è manifefta tra efli la 
differenza 42 , ed è altresì vero, che fom ma- 
ri infieme, danno il dato numero ; eflendoehè 
166 più 124 fa 290. 

Chiuderemo quefta decima Lezione colla 
più piacevole , e forprendente Operazione , cred* 
io , che pofTa farfi fulla Progreflione Aritmeti- 
ca » nella foluzione del feguente. 

PROBLEMA . Tra due dati termini , tro- 
vare quel numero di termini, che piace arit- 
meticamente proporzionali , onde fi formi la 
Progreflione . 

Si abbiano da trovare quattro termini me- 
dii tra i due termini dati 15 , e 50 : E* dun- 
que manifefto, che tra i due termini dati» e i 
quattro , che fi devon trovare , ne nafeerì una 
ferie di fei termini ; tra i quali vi fi inter- 
porranno confeguentemente cinque differenze 
•guali . Il numero di quelle differenze de** 
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efsere il divi/ore, per cai i' haii da dividere i 
due dati termini : Il qual divifore per prender- 
lo Tempre giu-fto fi ofservi,che fe al numero 
dei termini medii , che fi voglion trovare fi 
aggiunga i, fi avrà il giudo divifore , efsen- 
do che le differenze , le quali coftituiicon* 
quefto divifore fon fempre una più dei medii ter- 
mini , che un fi propone di trovare .Or dun- 
que dividafi nel noftro cafo il primo termine 

i 5 , per 5 , e trova 

to entrarvi tre volte, | ì $. zi , 29 ♦ }6 . 43 . 50 



fcrivafi il quoziente 3 | 12 40 
un buono fpazrp fotto I 9 3* 
il 15, come qui ve- I 6 20 
defi ; 4»poi dividafi | 3 

per r i liei so 5 l'altro ■ *• 



dato termine 50 , che trovato contenere il $ 
dieci volte , fcrivafi queft' altro quoziente i* 
in corrifpondenza al primo fotro il 50 . Si du- 
plichino fucceffivamente i dae quozienti dicen- 
do fui primo , tre , e tre fa 6 ; fei , e tre 9; 
nove, e tre 12 , e fi ferivano V uno fopra f 
altro quefti numeri , come qui fi vede ; Così 
fi operi fui quoziente 10 , conducendolo fino a 
40. Di quelle due colonnette 3,6,9*1»; 
c 10, 20 , 30 , 40, fi Commino i numeri due 
per due , uno d' una colonnetta , e uno dell* 
altra in modo , che nella ^prima fi feenda dall* 
alto , al baflb , e nella feconda dal bailo, ali* 
alto ; vale a dire, fi fommi 12, numero fupe- 
rior della prima , col 10 numero inferior del- 
la feconda ; e così procedendo, il 9 , t*\ 10: 

G il 



Digitized by Google 



il 6 , col 30 : il 3 col 40 . Adunque. , 11 > 
t 10, fa 22; ed ecco il primo medio da feri- 
verfi dopo il 15 : indi ; 20 > e 9 fa 29 ; ed 
ecco il fecondo medio , che deve fcriverfi do- 
po il iz . Si profegua ; 30, e 6 , fa 36 ster- 
zo medio , che fi fcrive nel quarto luogo del- 
la ferie , che va formandoli ; In ultimo 40 » e 
3 fa 45 t quarto medio , che compie la ferie 
proporzionale ; nella quale può oflervaril coti 
qualche forte d' ammirazione , che la differen- 
za che pafsa tra i due Quozienti 3 ,je io, che 
è 7 è l'iftefla che la differenza comune di tut- 
ti i termini della formata Progreffione . 

Facciali pure efperienza , fe fi vuol vede- 
re la coftanza di quefta regola, fopra altri efem- 
pj ricercando un numero diverfo di termini 
roedii,. Se ne cerchino fei tra due dati eiìre- 
mi 14 , e 35 . Dovendo efser fei i medii , il 
divifore farà 7 per quel che fi è dato in rego- 
la di fopra : Il 7 nel 14 vi fta due volte , li 

feriva forco, que ■ 

fto quoziente 2 . 14 . 17. 20 . 23 26. 29 • 3 2 . 35 
Il 7 nel 35 vi 12 ,\ • ^ 30 

fta 5 volte, feri- | io ap ; ... 25 

vafi s in corri- | 8 , *« 

lpondenza per I | 6 & g 15 

altro quoziente. Si \, 4 ' !• 
raddoppino fuc- I 2 b i 5 

ceiuvamente, per— — • ; 

formar le due colonnette come è flato fatto 
nell* altro efempio . Si fommino alterna- 
tivamente le colonnette » la prima dall' alto al 

bafso 

.4 ^ 
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bafso > V altra dal bafso all' alto, e fi vedran- 
no produrre i fei cercati termini medii a Com- 
porre la ferie Progreffiva di 8 termini . 

Il più mirabile fi è , che anche a propor- 
re i due termini eftremi fenza aver riguardo le 
fiano , o non fiano fufcettibili di proporzioni 
fenza rotti , fi può fempre , ed in ogni oafar 
ottenere V ifteflb effetto per via di numeri in** 
teri uniti alle frazioni , come nel!' efempio fe~ 
guente . 

Siano i due dati termini eftrsmi 7 e 39 ; 
i quali efsendo numeri primi , vale a dir non 
multiplici , che dell' unità , non fon fufcetti- 
bili di alcun numero di medii formati da foli 
interi numeri . Abbiafi per altro da trovar tra 
eflì quattro termini medii ; Prefo il 5 per dh : 
vifore , fecondo la prefcritta regola , fi veda 
quante volte entri nel 7 , e trovato , che vi 
entra una volta , ed avanzano due unità , Ài 
quefte fe ne deve fare una frazione , di cui è 

denominatore il divifore s,cioè — , Similmente 

veduto , che 5 entra cinque volte nel 29, ed 
avanzano quattro unità > f e ne fa un' altra fca- 
4 

lione — . I due Quozienti dunque faranno •; 
5 

* 4 

i> — c 5 — : fi collochino al fuo luogo 

* 5 
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le* 

il folito : fi du- 
plicano i Quo- 
zienti , primiera- 
mente , dicendo : 
due volte i , e 

* 4 

— fi i e — che j 

* SI 

«on aggiungervi 

2 

di nuovo i e ~~ 

». S 

& 4 e — al qua- 
$ 

le aggiungendo 
in* altra volta 

iti — fa 5 e — , così fv formi 1* altra co-. 

. M ■ r 

lonnetu deftra ; e poi fi fommino j t — eoa 

5 

•4- • 7 • ' 

f , e -~,ch» producono io t t -— , cioè n , • 

— primo medio ; dipoi 4 — fommato con n, 

5 S 

« — fa i$ , e — fecondo medio ; profegnen- 
S 5 
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4 i 6 

do A fommaré ì — -con tj — produrrà i$ , e — 

5 5 5 
cioè 20 — terzo medio ; In ultimo fommato 1 t 

— con ij f e — darà 24, e — quarto me* 

? 5 5 

dio . E fi può ofservare^che la differenza di 4 
* 

• — che pafta tra un Quoziente , e V altro , la 

■ m ed eli ma hanno tra di loro tutti i Tei termini 
iella prodotta Progreflione . 

DELLA REGOLA AUREA 

« 

DETTA VOLGARMENTE DEL TRE . 
»•. LEZIONE XI. 
Articolo 1. 

LA grandiflima utilità > che apporta quefta 
Regolale ha dato il merito d' efler chia- 
mata Aurea • Dicefi poi ordinariamente Regols 
del tn , perchè fuppone Tempre dati tu ter- 
mini , ai quali Efla poi infegna trovare il 
quarto proporzionale . Ond' è che a quefta re- 
gola tutti quei Quefiti , o Problemi (blamente 
appartengono , nei quali fi cerca quel Termi- 



Digitized by 



I 



lOZ 

ne , che con i dati tre , coftituifce i! Quarto 
Proporzionale . Può in alcune Queftioni, o Que- 
liti nafcer difficoltà a conofcere qual dei tre 
dati termini debba dirfi , e coftituirfi per Pri- 
mo ; fui qual punto è ofl'ervabile che qucfta 
redola non è Tempre diretta , ma alcuna volta 
è inverja : Quando è diretta , il quarto termi- 
ne ricercato dev' edere tanto maggiore, o mi- 
nore del terzo , quanto il fecondo è maggiore, 
o minore del primo : e in querto cafo non ha 
alcuna difficoltà lo flabilimento del primo ter- 
mine . Quando è inverfa , il quarto termine 
dev' efTere tanto maggior del terzo , quanto 
il fecondo è minore del primo : O tanto mi- 
nore del terzo , quanto il fecondo è maggiore 
del primo. Lo flato della Queftione farà cono- 
fcere T opportunità o di maggiore o di mino- 
re nel quarto termine da trovarti . Quello che 
è da awertirfi fi è , che conofeiuta ia Regola 
eflere inverfa , per più facilmente trovare il 
quarto termine Proporzionale , deve prenderli 
rielT enunciazione della Proporzione per primo 
termine il fecondo , e per fecondo il primo 
Gli efempj fpiegheranno tutto • 

Si deve ex. gr. fpianare una ftrada : iom 
Braccia della «ìedefima è coftata 56 Scudi : 
quanto cofterà 1250 Braccia ? Qui fi vede la 
Regola aurea diretta , e il quarto termine da 
trovarfi r vedefi dover efler tanto minor del 
terzo , quanto il fecondo è minore del primo • * 
Egli è 5 50 , talmente che il Problema (ì fcioglic- 
rà enunciando così la proporzione , 

Se- 




Se 200 frotta $6 : 1250 , porterà 350 ; 
Cosi in queft' altro efempio : Per fpararc 20 
Cannoni fi richiede 274 libbre di polvere ; 
Quanta ne vorrà a fpararné 49 ? Perchè an- 
che in quefto càfo la regola è diretta , fi tro- 
verà direttamente il quarto termine proporzio- 
nale colla differenza dal pattato efempio , che 
qui farà tanto maggiore del terzo , quanto il 
fecondo è maggiore del primo : e fi dirà : Te 

6 : 

20 vuol 274 ; 49 f efigerà 671 f e — » >■' 11 

20 

Per dar poi qualche efempio falla Regola 
Aurea inverfa , fi (apponga , che 20 uomini 
abbiano fatto in tin giorno 245 braccia di ft ra- 
da ; quanti uomini fi richiederanno per fame 
750 ì Dove fi vede chiaramente , che 2© , 
245 . 750 , non poflbno efser termini in ra- 
gione diretta col quarto > che deve trovarfì * 
poiché il numero degli uomini , che fi ricerca 
non può efler tanto maggiore del 7<>o, quanto 
è il 245 del 20 ; Che anzi rapprcfentando il 
750 tante braccia di ftrada, non potrà il nu- 
mero degli uomini , che fi ricercano uguaglia» 
neppure detto numero 750 , non potendo ri- 
chiederli 750 uomini per fare 750 braccia di 
ftrada t come per farne 245 fi è veduto non 
volervcne 245 , ma foli 20 . Onde per enun- 
ciar rettamente quefta Proporzione , fi riordi- 
nerà così ; fe per far 245 braccia di ftrada li 
richiedono 20 uomini ; per farne 750 , quanti 
fe ne richiederanno ? e in termini precifi : fe 

-45 



i©4 

*45 **o\ io: 750 che verri ? e lì rifponde ♦ 

che vorrà 61 e — fcioè 61 uomini * e vi ri- 

4 

marrà per un uomo da lavorare per una quar- 
ta parte d* una giornata» E queft* Efempio de- 
ve far conofccrc, che la Regola Aurea, o dei 
tre termini non è mai inverfa , fe non quando 
i termini del Problema fon mal difpoftx : e la 
natura medefima poi della queftione ferve per 
infegnare a chiunque a riordinarli . 

ARTICOLO 1. 

La difficoltà di trovare il quarto termine 
proporzionale fpecialmenre trattandofi di nume- 
ri molto compofti , e molto piò fe non fiano 
fufcettibili di proporzione fenza frazioni , fi fu- 
pererà , come fi è accennato fui fine della Le- 
zione IX. colle feguenti 1 

Sei maniere di trovare il quarto termine 

Proporzionale per lo Jcioglimento 
tf ogni Problema della Regola 

Aurea • ■ * 

m 

I. 11 fecondo termine fi multiplichi per il 
terzo ( quando il terzo fi a minor del fecoudo ) 
« il prodotto di quella multiplicazione fi divida 
per il primo termine : Il rifultato ( cioè il Quo- 
ziente ) di quefta divisone, farà il quarto ter- 
•uwe ricercato . 
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ir. Il terzo termine fi multiplichi per il 
fecondo ( quando il fecondò ì minore del terzo ) 
e il prodotto fi divida perii primo , come fo- 
pra , e il rifultato farà il quarto ricercato ter* 
mine » 

III. Il fecondo termine fi divida per il 
primo ( quando il primo è minore del fecondo ) 
e il prodotto > o Quoziente , fi multiplichi perii 
terzo termine A\ prodotto di quefta moltiplica- 
zione farà il quarto termine > che fi cerca „ 

IV» Il terzo termine fi divida per il pri- 
mo ( quando il plinto è minore del terzo ) e il 
prodotto , o Quoziente fi multiplichi per il fe- 
condo » Il rifultato di tal multiplicazione farà 
il quarto termine* ... 

V* Il primo termine fi divida per il fe- 
condo ( quando il fecondo fa minore del primo ) 
e per il prodotto di tal divisone » o fia per il 
Quoziente »fi divida il terzo termine . Il numero* 
o Quoziente che produrrà queft' ultima divi- 
sone , farà il quarto termine - 

VI. II primo termine fi divida per il ter- 
^o ( quando il terzo fia minor del primo ) e per 
il prodotto , fi divida il fecondo ; il numero 
prodotto da queft* ultima divifione , farà il ri- 
cercato quarto termine. 

ARTICOLO III. 

* 

Siccome occorrono poi dei Problemi folu- 
bili certo per mezzo della Regola Aurea , ma 
wolcp più complicati dei fin qui enunciatace- 
ne 
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me quelli , che fon comporti di termini , del 
quali alcuni , o tutti talora fon comporti dì 
più numeri coerenti al refpettivo termine ; vi 
è ftato chi ha introdotto in quella regola un* 
altra diftinzione, dicendola compofta in tali cafi 
e ricorrendo per lo fcioglimento ad iftituir tan- 
te proporzioni dell' aurea regola , quanti fono 
i numeri coerenti nel refpettivo termine ' ma 
noi con maggior facilità , e chiarezza , fofti- 
tuiremo alla pluralità dei numeri coerenti nei 
dati termini un folo numero per ciafcun termi- 
ne , equivalente ai due , o tre , che coeren- 
temente conftituifcano il dato termine; E que- 
fto equivalente numero farò il prodotto di quei 
medefimi numeri coerenti in un Ibi termine » 
moltiplicati fucceffivamente infieme. Se né efa- 
mini il fatto con qualche efempio . 

Suppongali > che 3 Stampatori in 5 Mefì 
tampino 700 fogli : quanti ne Camperanno 5 
Stampatori in 9 Meli ? Qui abbiamo dunque il 
primo termine comporto dì due coerenti nume- 
ri , che fono 3 Stampatori , e 5 mefi : il fe- 
condo termine è efprefso in un fol numero , 
che è 7©o : Il terzo è come il primo , corn- 
icelo in due numeri coerenti, e fono 5 Stam- 
patori , e 9 Mefi . Bifogna ridurre il primo 
termine a femplice numero , multiplicando uno 
per I altro i due numeri , dei quali è com- 
porto , cioè 5, per 3 > e il prodotto 15 corti- 
tuirlo per primo termine : il fecondo , perchè 
già efprcflo in un fol numero , lafciarlo quale* 
egli è, e multiplicare i duenumeri del terzo % 

uno 
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ano per V alrro , cioè 9 per 5*, t il prodotta 
45 cónfiderarlo terzo termine, e dire : fe 15 dà 
7oe ; 45 , che darà ? E fi avrà per la pri- 
ma maniera di trovare il quarto termine pro- 
porzionale , che dà 2100. E farà veriflimo in 
fatti , che fe 3 Stampatori in 5 Mefi daino 
Rampati 700 fogli: 5 Stampatori in 9 mefi ne 
daranno noo » 

Cerro , che fi ottiene il medefimo effetto 
facendo due operazioni, confiderando comppfta 
la Regola aurea , prima prendendo il numero 
dei mefi nel primo , e terzo termine > non in- 
dividuando il numero degli Stampatori , dicen- 
do ; fe in 5 mefi un dato numero di Stampato- 
ri dà 700 fogli, in nove mefi quanti ne darà? 
e trovato , che ne darà 1260 ; facciali nuova 
operazione non individuando il numero frèi me- 
fi ; ma bensì quello delli Stampatori, dicendo: 
fe 3 Stampatori in un dato tempo danno 1160 
fogli : ( prendendo cioè per fecondo termine il 
quarto prodotto dalla prima operazione) $ Stam- 
patori nel medefimo datò tempo quanti ne pro- 
durranno? e fi troverà il medefimo quarto ter- 
mine 2100 , che erafi prodotto di ibpra con 
una fola operazione • 

Diafi un* altro efemplo , in cui i termini 
primo , e terzo fiano comporti non folo di due 
ognuno , ma di tre numeri coerenti . Suppon- 
gafi , che 8 Mercanti con 1000 Scudi abbiano 
in due mefi guadagnato 700 Scudi .- quanti ne 
guadagneranno le Mercanti con 4000 Scudi in 
• mefi ? Qui il prime termine e cempofto di 

ire 
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tre n* jicri coerenti ; ciò fc 8 Mercanti , ifecfe 

Scudi , e 2 meli : il fecondo corta di un fot 
numero , ed è 700 : il terzo , come il primo 
ha tre numeri coerenti , e fono 10 Mercanti , 
4000 Scadi , e 6 mefi . Riducali il primo ter* 
mine ad un folo numero , maltiplicando prima 
ìeoo , por 8 , e il prodotto poi Sooo per 2, 
che fa 16000 primo termine ; il fecondo 700 
non ha bifogno di riduzione : il terzo riducafi 
come il primo multiplicando 4000 per 10 , * 
quindi il prodotto 40000 per 6, che fa 24ooo#, 
e dicafi : fe 16000 dà 700; che darà 240000? 
€ fi troverà dare il quarto proporzionale 10500. 

L' ifteflb prodotto fi avrà anche qui fa- 
cendo tante operazioni , quanti fono i numeri 
coerenti tanto nel primo , quanto nel terzo 
termine , con quefta legge , che nella prima 
operazione (i ponga per primo termine gli I 
Mercanti ; per fecondo i 700 Scudi di guada* 
gno , e per terzo i 10 Mercanti ; fenza fpcci- 
ficare , 0 computare nè i mefi , nei quali è 
flato fatto il lucro , nè il danaro , che vi è 
flato impiegato . Nella feconda operazione fi 
ponga per primo termine i 2 mefi ; per fecon- 
do il quarto termine, che ha prodotto la pri- 
ma operazione ; per terzo i 6 mefi , fenza com- 
putare , o fpecificare , nè il danaro impiegato 
nè il numero dei Mercanti . Nella terza ope- 
razione pongali per primo termine gli Scudi 
looo impiegati dai primi Mercanti per fe- 
condo il quarto termine, che avrà prodottola | 
feconda operazione > e per terzo i 4000 Scudi 

im- 
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impiegati dagli altri !• Mercanti , fenza fpeclf 
ficare, o computare nè il numero dei Mercan- 
ti , nè de* meli nei quali è flato fatto il gua- 
dagno . E acciò vedafi più chiaramente quarto 
complefio d' operazioni fi a » 
8 Mere. lucr. 700 : 1 o Mere, lucreranno 87 jp 
i Mcfi. danno ^ v &75'«<*Me(i daranno 2625 
looo Scudi danno 2625: 4000 daranno io joqi 
V 11 medefimo prodotto anche per ria di 
quefto più- lungo completo di operazioni , pud, 
fervir di riprova , che la prima maniera , che 
fi è adottata è nella fua brevità altrettanto ve- 
race ; efiendo fempfe vero , che fe 8 Mercan* 
ti con 1000 Scudi ne lucrano in 't mefi < 700 : 

10 Mercanti con 4600, Scudi ne lucreranno in 

f tnefi 10500 . ^ % M 

, ... «- i . . 

% 1 Applicazione della Règola Ann* : 
si Contratti di Società . " 

ARTICOLO 4;. 

lia Regola- Àurea impiegata negli intral- 
ciati conteggi di focietà ,. infegna generalmente 
dividere un dato, numero in parti proporzionali 
ad altri dati numeri. L'aggregato in una, font- 
ina di quefti altri dati numeri deve coftituire 

11 primo termine proporzionale ; Il fecondo ter- 
mine deve effere il dato numero da diftribuirfi 
ih parti ; Per il terzo termine devon fervire 
quei dati numeri , dei quali è P aggregato il 
primo termine . E perchè bifogna indi taire 

tan- 
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tante regole auree , quanti faranno quelli nt- 
meri dati <, dovranno elfi fucceflivamente feci- 
verfi per altrettanti terzi termini per trovare 
altrettanti quarti proporzionali : e di quelle 
regole auree il primo , e il fecondo termine 
è feropre > ed in tutte , quante e(Ter devono , 
V ifteflb. Spieghiamoci con un efempio. Siano 
i tre Mercanti , Cajo , Mevio , e Sejo , che 
fatta infieme focietà, abbiano fatto il guadagno 
di Scudi 4500 . Suppongafi che Cajo abbia meffo 
nella comune lucrante rn^fla Scudi 100 , Me- 
vio ISO f » Sm zoo . Si cerca qual fomma 
convenga n j:iafcunp del comun lucro di Scudi 
4500 ? li t fommino primieramente infieme le 
contribuite fornai e 100 f 150, e 200 , e del 
loro aggregato 450 , fe ne colli tuifea il pri- 
mo termine della Regola aurea ; Per fecon- 
do termine pongali la fomma del comun lucro 
4500 : Il terzo , termine deve efsere il denaro 
contribuito dai Mercanti; ma ficcome tutti tre 
hanno contribuito lemma di verfa , bifogna in- 
fHtuir più regole auree . e perchè le fomme 
fon tre , tapte faranno le .-regole, o proporzio- 
ni da inftituirli 



•e* 



1 Prima 450 dà 4500 .-che darà 100? rifp. 1000. 
Seconda 450 dà 4500 : che darà 1 50? rifp. 1 500- 
Terza 450 dì 4500 .-che darà 200. rifp. 2000 

Vuol dir che a Cajo , che avea contribuito 
100 , convien 1000 di parte del lucro , a Me- 
vio , che avea dato 150 , ne convien ijoo t 
a Sejo , che avea dato in malTa 200. ne con- 
viene 2000 + Ck* 
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Che fe , come fuole fpeflb avvenire , le 
date fomme contribuite dai refpettivi compo- 
nenti la focietà fiano implicate con più numeri 
coerenti ; Come fe Cajo abbia contribuito Se* 
ioo , i quali fiano (lati in focietà per 16 me- 
li ; Mevio ne abbia contribuiti 140 , e fiano 
rimarti in focietà per 10 mefi: e Sejo finalmen- 
te ne abbia contribuiti 300 , ma fiano fiati in 
focietà foli 7 mefi . Suppongati , che abbia ti 
fatto il guadagno di Se. 10200, quanti ne ver- 
rà a ciafeuno ? E* neceffario prima ridurre a 
femplici le contribuzioni di ognuno ; eflendofi 
ofTervato , che fono effe implicate con coeren- 
te numero diverfo di mefi . Si pratichi dunque 
ancor qui la regola afiegnata all' Articolo 3 di 
quefta Lezione , e fi multiplichi ogni numero 
della contribuzione per il refpettivo coerente 
numero dei mefi : cioè i 100 Se. di Cajo per 
i 16 mefi > e farà il prodotto 1600 equivalen- 
te a i due coerenti numeri appartenenti a Ca- 
jo • Indi multiplicati i 140- di Mevio per i 10 
mefi : fi avrà V equivalente prodotto 1400 , 
finalmente dalla multipHcazione di Se. 300 di 
Sejo per i 7 mefi , fi avrà il prodotto equiva- 
lente 2100 . Semplicizzati così quelli tre nu- 
meri , fe ne faccia la total fomma , o aggre- 
gato 5100 , che come nel primo addotto efem- 
pio deve fervir di primo termine : ficcome il 
total guadagno 10200 deve eflere il fecondo ; 
c per terzo devon porfi nelle tre Regole auree, 
che fi hanno anche in quefto cafo da inftituirc 
i fopraddetti numeri equivalenti alle rcfpettive 

con- 
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iontribuxicni , t mefi coerenti itfqo t 1400 , « 
1100, Siano dunque le feguenti le proporzioni 
da inftituirfi . 

Prima $ 100 dà 10200 , che 1600 ? rifp, 3200 
. Seconda 5 ioq dà 10 zoo, che 1400 ? rifp, 2800 

Terza $100 dà 10200 > che 2 100? rifp. 4200 
Dunque Ca)o » che ha lafciato in focietà 100 
Se per 16 mefi riporterà di parte di fuo lucro 
Se* 3200 : Mevio , che ha tenuto in focietà 
140 Se. per xo mefi, avrà per parte di lucro 
Se. 1800 ; finalmente Sejo » che tenne in fo- 
cierà Se. 3P0 per 7 mefi riporterà di fuo lu- 
cro Se, 4200, < 

• • : ' 1 

- 1 • • ' * - • ■ - • 

Applicazione della Regola Aurea alt operazhna 
della Semplice , t doppia fal/a Pofizione , 

/ ARTICOLO 5, 

Dicefi Regola di falfa pofizioi>e , o di fai - 
fo fuppofto. quella , nella iquale résamente* fi fa 
la falfa fuppofi^ione..* che un numero prefo ad 
arbitrio , o a cafo . porta fodisfare ad una data 
queftione , cioè ppffa /efser quello., che.fi ri- 
cerca. : Ma efammaiida sii quefta fuppofizione 
la prppofta qacftione , quantunque fi trovi er- 
roneo il numero , e non fodisfacente, pur non- 
dimeno infogna la regola il modo , che quefto 
medefimo erroneo, e falfamente fuppofto nume- 
ro conduca allo fetìprimento del vero, ricerca- 
to numero, e che dia la giufta foluzione del Pro- 
blema . Quefta regola dicefi di - femplUe fèlfk 
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pojiz'tone, quando infegna a (coprire il vero nu- 
mero per mezzo di un fol falfo fuppofto , o fia 
d'un fol numero erroneo . Quando poi infegna 
a trovare il' vero numero ricercato per via di 
due falfi fuppofti , o di due numeri erronei , 

dicefi di doppia falfa pojiz'tone . 

■ 

Regola di femplice fa! fa Pojizione . 

Prefcrive primieramente quefta regola, che 
prefo ad arbitrio un numero, fi metta in e(pe- 
rienza con i dati della propofta queftione, per 
ifcuoprire fe fcioglie , o nò la difficoltà propo- 
fta : fe per un cafo , direbbemo prodigiofo , 
fodisfacefle , farebbe finita V operazione , ma 
non fodisfacendo , deve fcoprirfi , che non fe- 
di ffà per via di qualche fuo conolciuto falfo 
prodotto. Ora quefto falfo prodotto farà il nu- 
mero erroneo , per mezzo del quale deve tro- 
varli il vero fodisfacente numero . Preferivo 
la regola in fecondo luogo , che per trovare il 
vero numero per mezzo dell' erroneo bifogna 
valerfi della regola aurea ; per primo termine 
della quale fi deve prendere il trovato numero 
erroneo : Per il fecondo il numero, che fi era 
da principio prefo ad arbitrio: Ed il terzo ter- 
mine deve efsere il numero cognito , o dato 
nella queftione ; e trovato a quefti tre termi- 
ni il quarto proporzionale, farà quefto il nume- 
ro , che fi ricercava . Diamone un efempio . 

Tre artefici Cajo , Scjo , c Tizio hanno 

H fat- 
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fitto infieme 7000 Scudi di guadagno in un an- 
no colf efercizio della medefim' arce ; ma non 
hanno fatto tutti il medefimo numero di opere, 
o giornate di lavoro; perchè Cajo ha lavorato 
»70 giornate , o fu 9 mefi : Scjo 180, o fia 6 
mefi : a Tizio 90 f •wero 5 mefi . Si cerca 
quanto debba avere ognuno dei 7000 Scudi di, 
guadagno. 

Qui fcoperto che fia quanto fi deva ad 
uno dei tre Artefici , fi deduce fubito quanto, 
convenga agli altri due , poiché al fecondo 
conviene il doppio del terzo , avendó opera- 
to doppio numero di mefi , al primo il tri- 
plo di quellp fi deve al terzo , avendo ope- 
rato un triplicato numero de mefi , nei quali 
ha operato il terzo . Prendali, pertanto un nu- 
mero ad arbitrio, fupponendolo la fomraa dovu- 
ta a Sejo, e fia aoo . Secondo quefta fuppo- 
fizione , la parte di Tizio , che- dev' efier la 
metà farà 100. , e quella di Cajo, che dev* 
tfler triplice a quella di Tizio, farà 300 L f 
aggregato adunque , o fomma di quefte tre por- 
aioni farà 600 ; ma fecondo lo fiato della que- 
ftione dev efier 7000 ; il numero 200 adunque 
prefo ad arbitrio , non fcioglie il Problema , ma 
porta al numero erroneo 600 ; il quale prendali 
per primo termine nelf iftituzione della rega- 
la aurea ; per fecondo 2oa, numero prefo gia da 
principio ad arbitrio » e per il terzo 700 , nu- 
mero dato efprimente il total guadagno ; t tro- 
vato il quarto termine proporzionale f che 

è 
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è *J}1 i e — ; fari quella li vera tingente 

6 

di Sejo : La porzione di Tizio , dovendo efler 

4 

la metà di quella fari n66, e — , quella fi- 

■ ' . * 6 
tialmente di Cajo, che der* efler tripla di qae- 
fta farà 5500 ; le quali tre porzioni (bromate 
infieme è troppo ma ni fedo produr la total fom- 
ma delli Se, 7000; cort i menti il dato total gua- 
dagno giurìamente didribuito. 

Regola di doppia falfa Pqfizione • 

§.1 

Quefla regola , che è più univerfale affai 
della precedente, preferì ve primieramente , che 
prefo» come nella precedente, ad arbitrio un 
numero nella fuppofizione che pofsa edere il ri- 
cercato per lo fcioglimento del Problema , fi 
cfperimenti colla debita operazione fe dia il 
deliderato prodotto , e trovato che quello pro- 
dotto fia erroneo, (i noti di quello numero er- 
roneo la differenza per rapporto al dato co- 
gnito numero, che avrebbe dovuto produrre fe 
il fuppofto non forte ftato fallo . Un' altro fai- 
fo fuppofto bifogna fire , fcegliendo ad arbitrio 
un* altro numero , che non dando neppur effb 
il prodotto giudo , fe ne noti la differenza dal 
predetto dato numero, come fi è detto del pri- 
mo numero erroneo . Si deve in fegiito inftt- 

H z tui- 
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taire la regola aurea , della quale il primo ter- 
mine fia la differenza tra le due differenze dei 
numeri erronei col dato cognito numero (quan- 
do i due numeri erronei fiano o ambedue mag- 
giori , o ambedue minori del dato numero co- 
gnito ) , che fe dei numeri erronei uno fia 
maggiore, e f altro minore , il primo termine 
proporzionale farà f aggregato degli errori , o 
per dir più giudo, l' aggregato delle due dif- 
ferenze dei numeri erronei dal dato conofeiuto 
numero ; It fecondo termine fia la differenza 
tra i due numeri. prefi fui principio ad arbitrio* 
e il terzo termine fia la differenza del primo 
numero erroneo dal dato conofeiuto numero del 
Problema - Si deve trovare ai (olito /il quarta 
termine proporzionale , al quale fi deve unire 
il primo numero prefo ad arbitrio in principio 
dell' operazione qualora fia minore del dato nu- 
mero nel Problema , poiché fe foffe maggiore 
fi dovrebbe fottrarre da effo il trovato quar- 
to termine , e fi avrebbe nel refiduo il cercate 
numero . Sia per efempio che * 
Cajo, Sejo, e Tizio fi abbiano a dividere 
un cornun guadagno di 400 feudi, che Sejo per 
altro debba averne 12 più di Cajo \ e che a 
Tizio fe ne debbano i4 più, che a Sejo . Cer- 
cafi qual fia la fimi ma, che è dovuta a ciafche- 
duno. Si devono prima di tutto prender fuc- 
ceflivamentt due numeri ad arbitrio, e vedere 
quanto erroneo diano il prodotto dal noto fo- 
pradetto numero 400 . Sia il primo arbitrario 
numero , che fi prende 1 , c rapprefenti la por- 
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rione dovuta a Cajo; Secando le fiflate condi- 
zioni del Problema, la porzione dovuta a Sejo 
farebbe 1 3 feudi , e quella di Tizio farebbe 29 , 
e tutta la loro fomma 43 feudi . La differenza per- 
tanto di 43 da 400, che è il numero dato , è 
3 57 fi prenda ora il fecondo numero ad arbitrio , 
che rapprefenti per falfa fuppofizione la porzio- 
ne del medefimo Cajo, e fia 2 . In quello enfo 
k porzione di Sejo farebbe 14, e quella di Ti- 
zio 30 e la fomma di tutte 46, che ha per dif- 
ferenza dal dato numero 400, 3 54 . Vengafi ora 
ad inftituire la regola aurea, il primo termine 
della quale ( effendo che V uno , e t altro nu- 
mero erroneo è minore del numero dato 400)» 
farà la differenza de* due numeri 357, e 354» 
che è 3 . Il fecondo termine farà 1. differenza 
tra i due numeri 1 , e 2 prefi ad arbitrio , Il 
terzo termine farà 357 differenza tra il primo 
numero erroneo 43 , e il dato numero 400 . Il 
quarto proporzionale fi trovtrà efler 119 , al 
quale fi aggiunga 1 , primo numero prefo ad 
arbitrio , e farà 120, che dico efler la giufta 
porzione fpettante a Cajo. Imperocché, aggiun- 
gendovi 12 per farla porzione di Sejo 1 32 , e a 
quefta aggiungendo 16 per far la proporzionata 
parte di Tizio 148 ; è cofa manifefta , che 
le tre fomme 120 , 132 , 148 , unite in una total 
fomma, danno il 400 ; che è appunto il numero 
«Jegli feudi da doverfi dividere tra le tre divi' 
fate perfone nella data proporzione . 

La foluzione di queflo, e di qualunque al- 
tro Problema folubilt per la regola di doppia 

fai- 
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ftlfa petizione, fì può ottener* anche nella (t* 
guente, poco differente maniera . 

Trovati, come (opra , i numeri erronei 43 é 
c 46, e le loro differenze rapporto a 400 cioè 
J 5 7 > e 354, fi deve multiplicare quella fecon- 
da differenza 354 per 1 primo numero prefo ad 
arbitrio; e la prima differenza 357 per il lecon- 
do numero arbitrario 2 e fi avranno le due fom- 
me 354, e 714 che hanno per differenza tra di 
loro 360 che divifo per 3, che è la differenza 

tra 3 57» e 3 54» fi avf à in prodotto , o quozien- 
te 120 porzione di Cajo, come fopra- 

Per dare un altro efempio fu quefta regola 
di doppia falfa pofizione ; (appongati V età di 
Cajo contener due volte f età di Tizio , e poi 
anche 4 anni di più . E che V età di Sejo con- 
tenga r età di Cajo infieme, e di Tizia , e 6 
inni di più ; Le età poi di tutti tre facciano la 
fomma di anni 60 . Si cerca la precifa età di 
ciafcheduno . 

Regolandoci come fopra , fuppongafi V età 
eli Tizio , effere anni 1 , dunque 1' età di Cajo 
farà 6 , dovendo efler doppia di quella di Tizio, 
coti quattro .inni di più: E quella di Sejo, che 
lieve contener f età di Tizio, e di Cajo, e di 
più 6 anni , farà 13 ; fommate infieme quefle 
ere età, danno 20 primo numero erroneo, non 
adequando il dato total numero 60, e padana 
dovi la differenza 40. Suppongati di nuova ef* 
fer anni 10 1* età di Tizio ; in confluenza quel- 
la di Cajo farà 24» e quella di Sejo 40 che in 
ir* fola forcina fanno 74 fecondo numero erro- 
neo 
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^ìeo per ecceflb dal 60 > colla differenza fopra di 
eflb di 14. Oflervifi qui che dei due numeri 
erronei 2o> e 74, uno è minore, e f altro è 
maggiore del dato numero 60 , e però venendo 
alla inftituztone della regola aurea , per primo 
termine , rome fi è oflervato fui principio di que- 
llo §. 2. non dovrà prenderli la differenza tra i 
due numeri 40, 14, ma bensì f aggregato di effi 
due numeri, che è 54: Il fecondo termine fa- 
rà al folito la differenza tra i due numeri preti 
ad arbitrio , ( che nel prefente efempio fono 1 , 
e 10 ), e con feguen temente farà 9 .• Il terzo 
termine farà 40 , cioè la differenza del primo 
numero erroneo ao: e trovato il quarto propor- 

xionale 6 e — imperocché fta 54 a p * come 4» 

a 6 — f ed aggiunto ad eflb il numero prim* 

^refo arbitrariamente che è 1 , ( perocché il 
primo numero erroneo 20 è minore di do ) * fi 

ivrà 7 « «he è l' et* di Tizio : Infatti fe- 

• 5 - ' • ••»»» 

guendo la fifla ta proporzione , V età di Ca jo per* 

- 1 

ta anni 19 e e quella di Sejo j) che fom- 
matt infiemc, danno il dato numero di anni 60. 

PRO- 
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PROBLEMI ARITMETICO * GEOMETRICI 
SCIOLTI PER DIMOSTRAZIONE 
ALGEBRICA- 

LEZIONE XIL . .." . 

Pili fondamento delle paffete Lezioni (limati 
*3 di fare utile, e grata cofa, dando qui un 
introdjzione alla più mirabil parte della Ma- 
tematica , qual è r Algebra ; della quale feb- 
bene non fia del noftro afTunto il dar lezione , 
e non flavi confeguen temente luogo di eften- 
derfi («Ile nozioni tutte , ed operazioni della 
medefima; Pur non ottante da quanto fi ofler- 
verà fulle feguenti jdimoftrazioni , e foluzioni 
di Problemi, fi potrà acquiftar tanto lume , che 
coli' appoggio del qui dato corfo Aritmetico * 
Terrà T ingegno a metterfi nella retta via, on- 
de per mezzo poi degli owii trattati d' Al- 
gebra, giunger per le fteflb con eftrema facili- 
tà al pofleflo di quefta mirabile fcienza., : 

Nei primi cinque problemi , che qui fi 
proporranno, e che costituiranno quefla XII* 
Lezione , a più facile intelligenza dei principian- 
ti, uferemò tutta l! efténfiane delte parole in luo- 
go dei comunemente ufati fegni , i quali fi no- 
teranno, e fi praticheranno- nella Legione fa* 
tura . c 

E v per akro neceflarió dar qvrì alcuna no» 
tizia fulle quantità Algebriche , le quali , to- 
me fi vedrà, vengono indicate per via di let- 
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tére dell Alfabeto , onde I 1 Algebra fi defi- 

nifce, Aritmetica o calcolo litterah % \à Cfci con 
poche lettere fi può efprimere qualunque quan- 
tità numerica . Quefte quantità che vengono 
fpecificate , e determinate colle voci, o fegni di 
più, di meno d' eguaglianza, di multiplicazione, 
di divifione &c, o fono pofitive % o negative* 
Un foldo ex. gr. che fi poflìede f è quantità 
pofxtiva ; fe chi pofliede quefto foldo è poi de- 
bitore del medefimo, eflb 'è per lui una quan- 
tità negativa, poiché il debito ne diftrugge il 
pofleflb/e fi dirà pofleder nulla. Chi poffinal- 
mente nulla' pofledendo , fia debitore di qual- 
che cola, fi potrà dire aver meno di nulla; e 
quindi apparirà la foteigliezza delf Algebra, 
nello feerie e rè nelle fue dimoftrazloni fotto il 
nulla. Tanté le quantità pofitive, che le ne* 
gative fon talvolta femplici^e talvolta compo- 
ne. Quantità Amplici > o monomie , cioè di un 
fo!o termine, o nome, fon quelle che non fono 
legate ad "altre quantità coi fegni , o voci 
più, o meno, come X eguale a 4 ; Z eguale 
a 10 &c. Quantità coni pofte poi fon quelle che 
fon coftituite dal complefib di più quantità # 
come X più Z eguale a 4 più 10 Z meno X 
eguale a io meno 4 .-le quali quantità perchè 
compofte di due , fi diranno Binvmie , e fe fofler 
compone di tre Triname fe di 4 Quadrino- 
mie ire. e generalmente Polimmie . 

Le varie occorrenze nei Problemi sì di 
querta , come della feguente Lezione , ci daran- 
no «arripo di fpiegarc quanto farà neceflario , 
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per fupplire alla neceftaria cognizione della 
niUjltiplic^zione , e divifione delie quantità Al- 
gebriche'. . . • 

PROBLEMA I t Si devono trovare due nu- 
meri , / quali finché faranno ignoti , fi chiame- 
ranno A* e B. Due fon te notizie* che fi hanno 
intorno ad e/si. • t> . 

/. Che la loro differenza in. 

II. Che A minor numero % fià a B maggM 
numero s come x a 3 . 

t>lMOSTRAZiONE> Perchè la differenzi 
dei due ignoti numeri è ii f dunque B { che è 
il maggiore ) meno A è uguale a fi E per 
^Antitefiy o fia Trafpofizione ( per intelligenza 
della quale vedafi in fine la regola ì , ) B iarà~ 
eguale a li più A. Perocché Je $ meno 1 ì 
eguale ó 3; farà $ eguale^ a 3 più 2 . Ma fi è 
fuppofto nella fecQuda notizia , che A ftia a B 
come 2 a *3 ; Dunque À multiplicato per 3 
farà eguale a B multiplicato per 2 . E fi è di* 
moftrato fopra , che B è eguale a 11 più A ; 
dunque A multiplicato per } è uguale a .11 
più A multiplicato per 1 . Qjtefla (Conjeguenza 
vien giuftificata nella Lezione IX: , oie fi priva y 
che il prodotto della m alt iplic azione de due efiee* 
mi ( che fon qui A, e 3 ) é eguale al prodotto 
della mult iplic azione de due medii ( che qui fo- 
noB.c i) . Ed eflendo V iftefla tpfa il dire A 
multiplicato per 3 che tre volte A : e T ìftef- 
fa cofa pure il dire > li più A multiplicato 
per 2} che due volte 12, e due volte A; farà 
dunque confeguente it dire , che tre A fono 
eguali a 24 più due A ; e che tre A mene 
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tlue A Tono eguali a 14: Valendo fempre an+ 
cora qui la traspofizione , 0 fia Antitefi , benché* 
inverja ; poiché fé %e egualè a 3 pià 1 : Il mede- 
Jimo 5 meno i farà eguale a 3 . Se dunque tre 
A meno due A ( vale a dire un folo A } fon egua- 
li a 24; dunque A è eguale a 24. Ma B fi è 
veduto edere eguale a 12 più A; dunque B è 
eguale a 12 più 24 , che vai a dire 3é : dun- 
que A è 24 c B è 36 che erano i due numeri* 
che ci eramo pfopofti di trovare* 

PROBLEMA il. Si hanno da trovare dui 
numeri chi fi diranno per ora À e B : due noti* 
zie fi hanno [opra di effi * 

/. Che il loro aggregato , 0 fia fomma è 6o* 
//. Che fià A a B come 1 a 3 » 
DIMOSTRAZIONE. Eflendochè , per la 
prima notizia A più B Ila eguale a 60 ; farà 
dunque A eguale a 60 meno B, per la ragio- 
ne re/a evidenti in numeri nel primo problema « 
Ma per la feconda notizia fta A a B come 1 
a j ; dunque 60 meno B ( che equivale a A ) 
fta a B come 2 a j : dunque per la fopra alle- 
gata ragione degli eftremi , e medii proporzio- 
nali, 60 multiplicato per 3 meno il prodotto 
di B multiplicato pef 3 ; è eguale a B multi- 
plicato per 2 * Ed è T ifteflb, che dire ; iS# 
meno tre B è eguale a due B. Dunque per An- 
titefi > 180 è eguale a due B più tre B , vale 
a dire, a cinque B dunque la quinta parte di 
180 è eguale a un B ; dunque B è eguale a 
36 quinta parte di itó; Ma è flato ftabilito 
in principio , che A è eguale a 60 men© 
B , dunque A 4 eguale a Co meno 36 9 
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cioè a 24 . Refta dunque provato , che dei dai 
numeri ignoti A , c B il primo è 24, e il fe- 
condo %6 . 

PROBLEMA I». Ara* trvvarfi che numero 
Jia X ftnz altra notizia , che i due numeri 76 , t 
4 prefi (eparatamente , fon minori di X ; e che 
difetto dì 76 dal numero X, fti al difetto di 4 
dall' iftefso X, come 1 a 4 . 

ÒIMOSTRAZIONE . Perchè X meno 10 
( cioè il difetto di 76 da X ) ftà , per la fopra- 
detta notizia , a X meno 4 come 1 a 4 ; dun- 
que X meno 76 multiplicato per 4 è eguale a 
X meno 4 moltiplicato per 1 ( per la ragione 
piti volte addotta , che il prodotto della mol- 
tiplicazione degli eftremi è eguale a quello de* 
medi) ed in confeguenza quattro X meno 304 
( quantità equivalente ad X meno 76 multipli* 
tato per 4 ) faranno eguali a X meno 4: dun- 
que per Antitefi quattro X meno X ( cioè tra 
X ) fon eguali a meno 4, più 504 vai a dire 
a joo . E fe tre X fon eguali a 300; dunque 
X e eguale a 100, che è il numero che fi ri- 
cercava , e per reftar perfuafi , che è quefto , 
li oflervt avverarli non folo, che egli è mag- 
giore de' due numeri 76, e 4» ma ancora, che 
24. difetto dei 76 da iòo> ftà a $tS > difetto 
di 4 dall' ifleflb X cioè 100, come 1 a 4ì*£' 
fendochè 24 è una quarta parte di 96 come i 
è una quarta parte di 4. 

PROBLEMA IV. Deve trovarfi il numera 
X fapendeji, che i due numeri 60 , ^40 fon mag- 
giori di e(fo y e che /* ecceffo di 60 fopra X ftd 
4lf eaejjl di 40 [opra il medejimo Xcome $ * 1 
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DIMOSTRAZIONE. I» conseguenza , ed 
equivalentemente alla enunciata proporzione 
fià dunque 60 meno X a 40 meno X » come 3 
a 1 ; dunque (per la proporzione dei due eflremi 
60 meno X , e 1 con i due medj 40 meno X> # 
3 , ) 60 meno X multiplicato per 1 , farà egua- 
le a 40 meno X multiplicato per 3 ; dunque 
60 meno X ( che pub prender/i anche per il prò* 
dotto della multi pi reazione , ejjendo il multiplico)* 
tore* 1 ; )f*rà eguale a tao , meno tre X , e 
per Antiteji, meno X più tre X, ovvero equiva- 
lentemente , tre X meno un X , fon eguali a no 
meno éo \ dunque due X fono eguali a 60 . 
Dunque X è egualeya 30. Ed- ecco che efTendo 
30 V eccello di 60 fopra X , e toW ccccffo di 
40 fopra r ifteiTo X; è mani fedo che ita 30 * 
10 >.come 3 a 1, teche fa vedere incontrafta- 
bilmentecher ignoto numero X è 30 ... - \ ^ 

PROBLEMA V. Si deve trovare il nume** 
X fui la notizia, che il' difetto che ha 60 dal ri- 
cercato numero X Jlà all' eccefso di 180 Jopr*il 
mtdefimo X come 1 a 5 . 

DIMOSTRAZIONE • Eflèndo qoì i due 
conofeiuti numeri 60, ito, uno minore, e V 
altro maggiore dell-' ignota numero X, Infogne- 
rà dire , coerentemente alla *iata proporzione # 
che ftando X meno 60 a 180 meno X come t 
a 5 ; dunque ( per la nota proporzione dei due 
eftremi coi dut medj ) X meno 60 multiplicato 
per $ farà eguale a l¥o meno X muttiplicat* 
per I, cioè al femplice 180 meno X: dunque 
cinque X meno 300 ( cioè meno 60 multiplicato 
per 5 ) fono eguali a 180 meno X :e per Antitt- 
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fi cinqut X più X-foh eguali t 180 più 300 

dunque fei X fon eguali a 480 , eun folo X è e- 
guale a 80. E venutoti ora in cognizione che 
20 è il difetto di 60 da X* e che joo k f ec- 
ceflb di 180 fopra il medefiroo numero X , fi 
vede manifefto che (U il difetto zo all' eccedo 
100 come i a 5 

Che fe fi efigejje una maggior certezza^ che 
tutte le varietà d* inverfioni , e di converfioni che 
porta /eco f Antitefi produco* fempre if vero % fi 
efamini in numeri C occorrente in quefio Proble- 
ma : cioè che fe è vero che cinque X meno 300 
fon eguali a 180 meno X, è anche vero per An- 
titefi , che cinque X più X fon eguali à 180 
più 3 oq . Imperocché efjendofi trovato che X è u- 
guaie a 80 e cinque X in conjeguenza eguali a 
400; fi vedrà fubito che fe 400 meno 300 • t 
eguale a 1 80 meno 80 ; anche 400 fik 80 , farà 
eguale a 180 più 300. 

PROBLEMA VI. Sia da dividerfi il nume- 
ro 348 in due parti X » e Z in modo , che un 
terzo et X aggiunto a un quarto di Z faccia 98. 

Qui fi devon trovare le due parti di 348 X» 
c Z > per» mezzo della notizia , o afiegnata con- 
dizione che un terzo d* X,o fia X divifo per 3 , 
con di più un quarto di Z , ovvero Z divifo 
per 4 , debba far la fomma di 98 • 

DIMOSTRAZIONE . Eflendo già ft abilito, 
che X più Z è eguale a 348; dunque per An- 
tirefi Z farà eguale a 348 meno X: ma è fif-i 
fato altresì che X divifo per 3 , con di più fZ 
-divifo per 4, è eguale a 98; dunque X divifo 
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per 3> « più 348 meno X divifo per 4. è fi- 
milmente eguale a 98. Vieti dunque per Anti- 
tefi>, che X divifo per 3 , e meno Xdivifo per 
4, è eguale a 98, e meno 348 divifo. per 4: 
che t r ifteflb che il dire » a 98 meno 87 , 
cioè a 11 . Ma riducendo, le due frazioni 09 
terzo, e un quarto à 9 X al medefimo CQmune 
denominatore 12 , farà equivalente? un terzo 
meno un quarto d' X a quattro dodi cefi mi » 
meno tre dodicefimi d' X fi dirà dunque Xdi- 
vifo per 3; ( cioè un terzo à\ X ) meno. X di- 
vifo per 4, ( cioè meno un quarto d* X.) efle- 
rc eguale a quattro^X divifi per 12 , e meno tre X 
divifi per 1 1 5 cioè ad un» folo X. divifo per 1 2 : 
dunque X divifo per %% è eguale a ti . E fe 
un, dodicefimo d*' X ** eguale^ *i*iS^, tutto X 
dunque è eguale a 11 multiplicàtò per 12 , ciò" 
a: 13* Ma fi è veduto dal bel principio, per 
via: d* Anthefi, che Z è eguale a 348 meno 
X, dunque Z è eguale a 348 menò. 13*, che 
vale a dire a 216 . Ed ecco, che divifojn.due 
parti il- numero $48 , ( perciocché i due* ora co- 
nofciuti: numeri X, e Z cioè' 132, 21 4. uniti in 
una fomma fanno 348 ) un terzo della parte 
i{2 unito a un quarto della parte 216 , fa 98 , 
lo che dove* riufcire per aflicurarci <f aver 
con verità di moli rato, che i due ignoti nume- 
ri X , c Z fono 132, 216 . 

* 
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LEZIONE XIIT. \ 

m 
m 

FAtto nella precedente Lezione un primo , 
facilitato esercizio falle Problematiche ele- 
mentari dimoftrazicmi eftefe , e fpiegate alla coma* 
ne intelligenza ; Egli è ora tempo di aggiungerne 
alcun' altra fecondo le efpreffioni Analitiche del- 
le Equazioni nelf Algebra fervendoci anche noi 
degli infraferitti comunemente in Algebra ufati 
fegni , in luogo delle efpreffioni di parole , del- 
le quali ci è fembrato efpediente il valerci nel- 
la foluzione dei precedenti Problemi . I fegni 
che occorreranno nelle dimoftrazióni che fare- 
mo fono i feguenti» uniti ai loro fignificati . 
•f Quatto fegno lignifica più . 

Quefto fignifica meno. 
ss Queft© fignifica è eguali , o fono eguali % 
Per fignifica , Divi/o per . iXj ^M : 
In fignifica , Multiplicato per ^ : < 
Ai o a qualunque altra lettera dell' Al- 
fabeto fi trovi annefib il numero 2 dalla parte 
deftra , come qui fi vede alla lettera A 2 , fir 
gnifica , Quadrato di A , di B f dì Z &c. fe 
alla lettera è anneflfo il numero j , come Xj, 
fignifica Cubo del numero indicato dalla data 
lettera . Se il 4 , come A4 , o X4 , vuol fi- 
gnificart il quadrato — quadrato del numero, 
valere della data lettera . * 

aA Precedendo poi così il numero alla let- 
tera , fignifica , che quella lettera , o il valo- 
re della medefima và prefo tante volte quan- 
te fono le unità che contiene il numero , che 
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la precede . Così 5 A fignifica tre A,o Ita A , 
o fuo valore prefo rre volte . Così 4B, 5C6X 
&c, lignificano , che quattro voice deve pren- 
derti il valore di B , cinque quello di C , lei 
quello d' X &c. 

1. Cond. lignifica, Per la prima Cotidizior/e. 

2. Cond. lignifica , Per la feconda Condi- 
zione . / 

3. Cond. lignifica, Per la terza Condizione. 
Per aver poi un' ajuto generalmente , a 

conofcere la varietà , e multiplicicà delle for- 
mule equivalenti , fi confultino le lei Regole f 
che d.iremo in fine, le quali per conciliar bre- 
vità alle dimoftrazioni citeremo in appretto per 
mezzo di numeri Romani, così (I) (II) (HI) 
( IV )( VI ) ; e lignificheranno ; Per la Regola 
prima Per la Regola feconda = Per la Terza Ce. 

Nota . La particella congiuntiva e tra- 
mezzo alle forinole d* Equazione indica , che 
la foggiunta quantità deve prenderli feparata- 
mente , cioè non fe ne deve far fomma colle 
quantità antecedenti moltiplicandole , o divi-» 
dendole infieme : ex. gr. 2X, e più 35 per 7 , 
vuol dire, che la divifione deve farfi del folo 
3 5 P*r 1 9 non de* 2X infieme ; al contrario 
2X più 3 5 per 7 indica doverfi dividere per 7 
tutta la quantità coftituita dal valore de' 2X, 
e da 35. 

Per aflicurarci poi di non cagionare imba* 
razzo agi* inefperti nella prima dimoftrazione , 
che ora daremo mediatiti i fopraddetti legni : 
replicheremo V ultima della precedente Lezione, 

I coli' 

1 



coli* eftenfione melefima , foftituendo alle pa- 
role i detti occorrenti fegni Lafciata la Pro- 
pofìzione fi verga alla 

DIMOSTRAZIONE. Eflendo- gì» fbbilito, 
che X t Z ss 348; dunque (I) Z = 348 — 
X : Ma è altresì Affato efie X per 5 , e 3 Z 

P er A — 9 8 » dunque. X pfr 3 , e t *4$ — 
X 4 ~ 98 . Ne vien dunque ( !• ) che 
X peri j , e — X per 4 23 98, e — 348 

4 ; che è f ifteflb , che il dire a 98 - 
meno 87 , cioè a 11 . Ma riducendo le due 
frazioni un terzo % e un quarto d' X al mede- 
fimo comune denominatore 12 , farà equivalen- 
te un terzo -7 un quarto d' X a quattro do- 
dicefimi — treModicefimi d v X • Si dirà dun- 
que X per J , | - X per 4 > ~ 4X per u, 
e — 3X per 12; Cioè ad X per ti . Dunque 
X per 12 ~ U. E f e un dadicefimo d* X zz 
11 ; Tatto X dunque ^ u /V 12 ..Cioè a 
132 . Ma fi è veduto da principio , che Z =3 
348 — X . dunque Z = 348 — 132 , che 
vale a dire ~ 216 . E* dunque manifcfto che 
X ~ 132, e Z = 216. 

PROBLEMA VII' * Si devono trovare due 
numeri X e Z . 

I. Condizione : La loro differenza fia 12 * 
cioè X ~ Z .ss 12 . 

IL Condizione, che tolta la quarta parte 
del numero Z dalla terza parte del numero X 
redi 9 , cioè ; X per 3 , e — Z per 4 ~ 9. 

DIMOSTRAZIONE . Emendo che per la 
prima condizione fia X — Z ~ 12 ; Sarà per 

Tra- 



1 3 1 

Trafpofizione ♦ o Antìtefi — Z SS 12 — X ; Ma 
( 2. Cond.)X per }, c — Z per 4 ~ 9 • dun- 
que X^rj.c f * * — X per 4 — 9 > efltn- 
dofi veduto fopra , che — Z è equivalente a 
iz — X . Ed eftendendo i termini di quefla 

confeguenza , ( III ) X per 3 , e f ^.P^ 4» 
c — X p<?r 4 - 9 . Dunque per Trafpofizione 
( I ) X /><?r 3 , e — X per 4 = 9 » * — 1 z 
pfr 4, cioè =9 — } > vale a dire a 6 , Mi 
riducendo al medefimo denominatore le due fra- 
zioni d' X; X per 3 , - X per 4 = 4 X per 
%% 9 e — 3X 12 » dunque 4X 12 , é 
mm 3X p/r li =3 X 12 • Ma X per } • e 
— X pir 4 , fi è provato eflere eguale a 6 ; 
, .dunque anche 4X per 12. f e — per 12 , 
vale a dire X iz ~ <S ; e in confeguen- 
za X ~ 6 M 12 , Ma 6 /« 12 ss 71 , dun- 
que X s 72 : Ma fi era rilevato da princi- 
pio , che % 53 12 — X ; dunque Z = — 
1: t X,ma X è = 7* > dunque Z S — 12 
t 7* >* cioè a 60 . Dunque X = 7i,c Z s 
60 , il che dovea dimoftrarfi , 

Nota * Potrebbe indurre della difficoltà qnet- 
la formola ( — Z = 1 » — X) ; Ma per intendere 
a devere quefla , e altre fimili , bifogna fapere , 
(he una delle mafjtme fòttigliezze dell' Algebra è 
quella di fendere a computare i numeri anche 
fott$ il nulla , e così farfi più ampio luogo alle 
fue per poco imponibili dimoftrazioni . Così nella 
fuddetta formola intendefi , che tante unità meno 
del nulla, quante ne contiene Z ' , ( che fi e ve- 
dato contenerne 60 ) fono eguali a 12 meno tan- 



te unità , quante ne fono in X % the fi e veda- 
to averne 72 : dunque it meno X vuoi dir 12 
ftten$ 72, e uox potendo toglierjt a 12 più delle 
Jue 12 unita } quando dunque il 72 con dodici 
delle fue unità fra confumnto , diciamo così y tut- 
to il il 7 gliene rimangono 60 , che computate 
dal nulla in già , vanno precifamente a trovare 
il valore dì — Z , cioè 60 unità meno del nul- 
la ; e farà dunque veriffìmo , che — Z ~ 1 % — 
X, vale a dire — 60 ~ 12 — 72 . E così fa- 
rebbe egualmente vero che — 3 = 2 — , 5 0 ciré 
7 zi 10 -~ 17. 
PROBLEMA Vili. Si hanno a trovare due 
numeri X , e Z. 

1. Condizione; Che V aggregato, ofomm* 
di efli fia 12 , cioè : X t Z s 12. 

2. Condizione ; Che X in Z ~ io' 
DIMOSTRAZIONE. Se (i.Ùmd. ) X fZ 

~ 12 ; dunque pei Tranfpofizione (I.), Z ss 
12 — X. Ma ( 2. Co»//.) X in Z ss 20 ; dun- 
que X /» 12 — X ss 20 : ed eftendendo la 
forinola (III.) X rtf 12 , e+ X in — X s 20. 
E compendiando la medefima confeguenza ; 12X 
— Xi ss 20 , dunque X ss 10; E fi è vedu- 
to Z ss 12 « — Xi dunque Z :=: 12 — 10, cioè a 2 
Nota I. la forinola X in 12 r c t X in — 
X sr 20 , /></à /fcf/f crede rfi bifognofa di qualche 
spiegazione ; ma col faper il valore dt X , che è 
lo , (e ne può fare ognun da fe ftefso la fpiega- 
zhne , dicendo : che X cioè io multiplicaro 
per 12 ( che fa 120 ) più io multiplicato per 
meno 10 , è eguale a 20 , vale a dire ; 10 via 
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11 . più io volte meno io ,che fa meno cen- 
to , è eguale a 2© . Ed è verìffimo , poiché Je a 
centoventi > che è la multi plic azione dì io per 

12 aggiungo meno cento , che vuol dir appunto 
toglierli cento , certo che ri man 20 . E quindi 
appari/ce eziandìo giujìa la compendiata conje- 
guenza I: X — X2 ~ 20; pèrocchè tanto e il 
dire 12A' — X2, che X in 12 , f X in X , 
efjendo equivalente ejpreffione di negativo quadra- 
to et X lo f rivere - — X2, oppure X in — X. 

Nota 2 Parrà precipitata la confeguenza > 
dunque X =: 10. jtf* * co/* coflante in ognidì- 
mofìfazione Jimile a quefta , faw* nelle tre Je- 
guenti , che quando dì due numeri , 0 Jtano f 
uno , e f altro quadrati , ^ 'àC^Ù*^ uno sì , i* 
altro nò ; ma che uno fia po/ttivo , e ? altro ne- 
gativo , cioè , che uno abbia anneffo il più y l* 
altro il meno; quando, dìfft ^ la differenza di due 
tali numeri viene a fare /' equazione dei me defi- 
liti ; Questa differenza , preja per metà efprime 
la radice del Quadrato del numero iu queftione , 
cioè il numero Jhffb, come vedcjì nella prefinte 
dimq/ìrazione , ove 12X, vale a dir 1 20 f ed il 
quadrato X , cioè 100, hanno per differenza 20, 
ibi f* f equazione tra effì numeri 11X — Xz\ 
e prefa per metà , che è 10 , quejìo numero 10 
ì la radice infiemc del quadrato X y cioè 100 9 
ed il mede fimo numero [empi ice X , cioè 10. 

PROBLEMA IX. Trovare due numeri X. 
e Z » colle appreflb Condizioni . 

1. Cond. Che la differenza tra X,e Z,fia 
8 cioè che X _ Z ss 8. 

l 
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2. Cond. Che X multiplicato pcf Z faccil 
20 , cioè X in Z ~ 20. 

DIMOSTRAZIONE . Se X - Z ss 8 ; 

Trófiofizione (I.) farà — Z ~ 8 — X : 
dunque contrappofizione di Jegni ( tt. ) farà 
Z ss - 3 f X: Ma ( 2.CW. ) X in Z ^ io : 
dunque X in — 8 t 'Jif ss 20 , Ed eftendendo 
la formola, farà J*f in c f X in — 8 ss 20 ; 
che è la medefima cofa , che il dire Xi — SX 
S 20, e in confluenza ( fecondo la 1. nota 
dell' antecedente Problema ) X ~ 10. Ed aven- 
do dimoiato , che Z S - 8 f X ; dun- 
que Z = — 8 t *o , vale a dire ss 1 - 

Per venir fempre più in cognizione della 
forza delle formule , o fcrizioni Algebriche ; 
colla cognizione , che X è eguale a 10 , e Z 
a 2 ; facciafi la di aioft razione di quefto nona 
Problema in numeri . 

Se dunque 10 — 1 & H ; farà — 1 -=t 
S — 10 : dunque 2 ss — 8 f 10 . Ma ( 2. 
Cond. ) 10 in 1 ~ 2* > dunque \ó in — S- f 
10 ss 20 • Dunque 10 i* 10 , e f 10 hi -~ 
8 cs 20, cioè il quadrato di 10 ~ 80 ss 20, 

dunque &c. 

PROBLEMA X. Devon trovar fi due numeri 

X %C % * ' \1 r • rg- 

1; Condizione . Che il prodotto d A tn Z 

fia 20 * , 
2. Condiz. Chela fomma dei quadrati d X, 

e Z fia 104 . 

DIMOSTRAZIONE. Eflendo (i-tWJ a 
IH Z ss 20; farà dunque- (V ) Z. ~ 20 perX: 

Ma 
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Ma ( i, Cond. ) Xi + Z t SS 104 ; dutfqut 
Jfi , e t 10 per Jfq =s 104 ; c confeguente- 
mente Xz » e t 400 per =: 104 ; dunque 
(l*) '4°+ per Xi a Ì04 — A2 , e ( V. )dun- 
que 400 =: 104 in Xz~ Xz in Xz^t in con- 
feguenza 400 104X2— Xf. E ( /vr /j nota 
\. del iPrubl. 8. ) X 55 10 , c Z = 2 . 

Nota . La for**r4 q />0/?j alla deflra di una 
lettera , fignìfica il numero indicato dalla mede^ 
finta lettera multipticato per [e JìeJJò , come fi è 
veduto in quefta di mojir azione , in quella con/e- 
guenza ^ dunque Xz , e + 20 per Xq ~ 104 * 
che vuol dire , il quadrato d* X \ e più 20 , 
divifo per X) flfr* dà il quoziente i ) f e quefto 
2 multifylìcato in fé fleflb = 104 . 

PROBLEMA XI . Si devono trovare due 
numeri le Z , 

i> Condizione ; che X — Z = 8 ? cioè 
:he la loro differenza ila 8 . 

2. Condizione , che Jfi f Zi ta 104, cioè 
che T aggregato , o forama de* loro quadrati 
fia 22 104 . 

DIMOSTRAZIONE . Dappoiché ( per I. 
Cond. ) A**- Z == 8 ; farà dunque (I.) X ?3 
8 f 2 : E farà :=: 8 in 8 , cioè a 64 , e 
t 16Z t Zi. Ma (z.Cond ) Xz f Zz ~ 1*4; 
dunque 64 t 16Z t Zi t Z2 , s I04 . Dun- 
que (L))óZ t 2Z2 35 104 -64 ; e in con- 
feguenza 2Z2 t 16Z 4 e , dunque ( per la 
nota 2. del Probi. 8. ) Z = a, e X confeguen* 
temente ~ 10. 

Nota.1* cifra zìi ftiega due Z quadrati, 

che 
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che 8 , e così qualunque lettera che abbia dui 
numeri , qualunque e/fi fiano uno a de/Ira , e t 
altro a fini/ira , quello a (inifira lignifica , che 
deve prenderfi la data lettera tante volte % quan- 
te unità contiene il dato numero ; quello a de- 
lira Je è 2 fignifica quadrato , fé è j Cubo , fe 
è 4 quadrato quadrato ; onde deve prenderfi le 
tante volte [piegate dal primo numero la detta 
lettera o quadrata, o Cuba , o quadrato- qua- 
drata . 

PROBLEMA XII. Devono trovarti due nu- 
meri X ; Z . 

1. Cond. Che X multiplicató per Z produ- 
ca 15 , cioè X in Z ~ 15. 

2. Cond. Che la differenza dei quadrati d' 
X , e Z fia 16 , cioè Xz — Zi rr 16*.. 

DIMOSTRAZIONE . Se ( ÙOmé. ) X /* 
Z '= 15 ; durane (V.) Z = 15 per X , e 
confeguentemente Z2 ss 15 per JVq : Ma ( 2« 
Cond. ) Xz — Zi = x6 ; dunque X2 , e — 
15 per J¥q =: 16 ; Ed equivalentemente 1ii e 

— 225 X2 ^ 16 • Dunque ( I.) — 225 
per X 2 S 16 — A2, ed in confeguenza (V.) 

— 125 s 16 - rn Xi - t cioè a i6Xz — 
X4 . Dunque X4 — 16X2 sa 225, e ( per la 
nota 2. Probi. $. ) X ~ 5 , e Z 2= 3. 

, .,*«- 

Seguono alcuni Problemi pià pratici, appartenenti 
a materie Subordinate alC Aritmetica , q 

alla Geometrìa . 
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LEZIONE XIV. 

PROBLEMA h . Se Cajo dajfe a Tìzio due 
Scudi , Tizio He avrebbe U doppio di Cajo 
medefimo . £ je Tizio ne dajffe due a Cajo , ne 
avrebbe quattro volte più di Tizio. Quanti Scu- 
di ha dunque Tizio* e quanti Cajo ? Si ha da 
indicare la Comma di Tizio per mezzo della 
lettera -A , e quella di Cajo colla lettera B. 

in Condizione . Che A t 2 deve ilare a B 
**- 2 come 2 a t „ 

\2. Condizione . Che B t 2 deve ftare ad 
A — 2 come 4 a 1 . 

DIMOSTRAZIONE . ( ,. Ct>nd. ) A t * 
fia a B — 1 come 2 a 1 : dunque ( VI* ) A f 
a in 1 ss B — 2 in 2;e (III.) A f 2 a 2B 
r- 4 v dunque (I.) Af l'f 4 a 2B; ed in 
conferenza A t 6 a 2B : Ed A f 6 per 2 
B . Ma ( 2. CW* ) B t 2 (là ad A — 2 co- 
me 4 ^ 1 ; dunque A f 6 per fi f 2 fta ad 
A — 2 come 4 a 1 , dunque A f 10 per 2 
<U ad A - 2 come 4. z 1 ; dunque (Vi.) A 
t 10 per 2 in 1 , a A — 2 in 4 , E quin- 
di (Uh) A f 10 per i a 4A — 8. Dunque 
A f 10 a 4 A - 8 in 2 > vale a dire , A f 
io = 8À — 16 .dunque (I.) 10 f ij s«8A 
— A ; cioè 16 a 7A , dunque A a 26 /*r 
7: cioè , A s=8 3» e cinque Iettimi . Ma fi è 
dimoftrato, ehe A f 6 per 2 a B , e in con- 
ferenza A t 6 a 2B ; dunque 2B a 3 , 
e cinque Tettimi f 6 , cioè a 9 t e cinque 
fettirni : ©anque B a 4 , e fei fettimi . 

S * 
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E* dunque manifeftamente provato , che Tiziò 
aveva Scudi 3 , e cinque Tettimi, , cioè lire 5 
e che Cajo avea Scudi 4 , e Tei Tettimi , cioè 
lire 6 . Eil è veriffìmo, che fe Tizio dafie due 
Scudi a Cajo ; di 3 , e lire 5 gliene remereb- 
be i , e lire 5 , e quelli di Cajo diverrebbero 
6 , e lire 6 , che fono efattamente quattro 
volte più , che 1 , e lire 5 . E fe al contra- 
trario Cajo avello dato a Tizio Scudi 2 ; Tizio 
ne avrebbe avuti 5 , e lire 5 , che fono ap- 
punto il doppio di quelli che farebbero rimarti 
a Cajo , che farebbero 2 , e lire 6 . 

PROBLEMA li. . Un Giovine ftudiofo ha im- 
piegato una pai te di una notte nello Jìudio y e l 
altra in dormire , non sà di quante ore Jia com- 
paia quella notte , sà folamente (f aver confu- 
mato in Jludiare due ore pià che nel fonno , ed 
in oltre , che le ore date allo (ìndio mulciplicate 
per { ore date al fonno danno il prodotto di io* 
e un quarto . Vuol Capere quante ore ha ftudia- 
to , e quante ore ha durato la notte . 
^ Le ore dello Audio fi chiamino B . Quelle 
del fonno fi chiamino C , e la durazione delll 
notte fi dica A . 

1. Condizione B — 2 ti C. 

2. Condizione B f C 5 A, 

5. Condizione B in C = i£ e un quarto- 
DIMOSTRAZIONE . Dunque ( 1. Comi,) 
B — a = C; ma ( ^.Cond.) B in C = 19 e 
un quarto ; dunque B /» B — 2 = %g y t un 
quarto* dunque ( 111. ) Bi — 2B =: 19, e un 
quarto . Dunque B i=* 5 , e mezzo , fecondo 

la 

1 
1 
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la nota 1 al Probt. fi . Ma fi è detto * che B 
— 2 — C ; dunque C zz j e mezzo ; E ( 2* 
COnd. ) B f C = A; dunque A = mez- 
za , \ ì e mezzo ♦ vale a dire ~ 9 * Lo Au- 
dio dunque fa di ore 5 )è mezza , e la notte 
fu di ore 9* 

PROBLEMA Ut Càjo avrebbe ìoo Scudi 
prendendo la metà di quei di Tizio : Anche Ti- 
zio ne avrebbe 100 Colla terza parte di quei di 
Mevio * E Mevio (leffo ne avrebbe ìoo % avendo 
la quarta parte di quei di Cajo * Si ha da tro- 
vare quanti Scudi abbia ci afe ano è 

Per porer più comoviimente avere e la 
metà degli Scudi di'Vizio, e il terzo di quei di 
Mevio , e là quarta parte di quei di Caio; (i 
prenderà in ipotefi , che gli Scudi di Cajo da- 
rlo 4X ; quei di Tizio fiano iZ , e quei che 
ha Mevio fiano }P . 

1. Condizione 4X f 2 ~ ioó. 

2* Condizione aZ +• P aS 100. 

t. Condizione 3P "f X — ìoo* 

D! MOSTR A 2IONB . Se ( 1. Cond. ) 4 X 
t Z = ìoo ; né viene (I.) che 1 zi 100 — 
4X, e che 2Z =s 200 — tX « Ma ( 2* Cond ) 
2ZtP SS 100 : dunque 200 — 8XfP =2 100 . 
Dunque (\. ) ? zi too — 200 UX , che è f iftefib 
che il dire P = a — 100 f 8X - Dunque 3P 
Zi a — :oo + 24X : Ma ( 3. Cond. ) ?PfJC 
52 ìoo : dunque — 300 f2 4 X tX =100. Dun- 
que ( h) 25X zi Ino f 300 , cioè a 400 , e 
perchè fth 25X a 400 , coro* 4X a 64 ; 
dunque 4 X zi 64 . Ma fi è veduto che 100 — 
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4X = Z ; dunque Z — 100 — $4 » .vale a 
dire a 36 . Dunque 2Z := 7i • Finalmente ef- 
fendofi dimoftrato che $P ^ a — _ 300 , e f 
14X ; ovvero a — 300 , e t 4X in 6 , o fia 
— 300, ef 64 in 6 ; oppure finalmente — 300 
e t 584 , cioè a S4 ; DUnque 3P = 84 . E 
come fi era dimoftrato , che 4X n 64 : i2 
r: 71 ; ora vien provato, che ;P ^ 84 : re- 
fi a innegabilmente (coperto , che Cajo ha Scu- 
di 64 , Tizio 72 , e Mevio ne ha $4 . Im- 
perciocché fé a i 64 di Cajo fi aggiungere la 
metà di quei di Tizio , cioè 36 , farabber di 
fatto 100 , come dice la Propofizione ; così fe 
a quei di Tizio fi aggiunga la terza parte di 
quei di Mevio, ognun vede che divengono 100 
egualmente : così in fine fe agli 84 Scudi di 
Mevio aggiungati la quarta parte di quei di 
Cajo , vale a dire 16 Scudi , faranno egual- 
mente 100 . 

PROBLEMA IV. Cajo , e Tizio fecero fo* 
cittì con quefto patto , che il lucro dove/fe cor- 
rifpondere al denaro contribuito dal( uno % e dall 
altro . Cajo contribuì 60 Scudi, che rima/ero in 
focietà per 9 Mefi ; Non fi sà qual lucro corri* 
fponda a quefta fomma . Ne fi sa qual fomma 
abbia contribuito Tizio ; fi sà foto , {he tffa ri- 
ntafe in focietà per 6 Mefi ; feorfi che furono i 
quali Tizio per Juo lucro , e per il denaro con- 
tribuito ricevè 60 Scudi . £' poi mani f e fio final- 
mente , che il lucro dell' uno , e del! altro in* 
firme fu 6$ Scudi. Si vuol fapere qual lucro con- 
venga ad ambedue > e qual fomma fojft contri- 
buita a Tizio. 
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Si fupponga , che il lucro di Cajo fia Z, 
e la fomma contribuita da Tizio fia X , e che 
confeguentemente il lucro di Tizio fia 60 — 
X , dappoiché per il lucro , e per la contri- 
buita fomma ricevè 60 Scudi . 

1. Condizione. Zfóo — X zi 65 . 
2 Condizione (là Z a 60 — X , come 9 
ix 60 , a 6 in X. 

DIMOSTRAZIONE. Eflendochè ( 1. Corrà.) 
Z t 60 - X = 65 .-farà (1.) Z — X -sa 65 
— òo » cioè a $ . E per confeguenza Z =5 5 t*X* 
Ma ( 2. Ctorf. ) ItàZ a 60 - X come 9 /* 
60, a 6 fa X; dunque 5+X ftarà a 60 x ~ X co fc 
me 9 fa 60 » a 6 in X » cioè come 540 a 6X . 
Dunque (VI.) 5ÌX in 6X 55 60 — AT fa 540 . 
E (IH.) 30X f 6X2 a 32400 — 540X. E ( l. ) 
6X2 f 30X f 540X 53 ■ 32400. Dunque 6X2 f 
570X ~ 32400: (£ /^r 2. nota al Probi. tf. 
Lezione 13) X = 40 ; Ed inoltre Z := 5 tX, 
vale a dire 'SS 5Ì40 , cioè SS 45 . Ed etC9 
refo manifefto che 40 Scudi uvea contribuito Ti- 
zio , e che ficcome ne avea egli ritirati 60 tra 
lucro , e capitale ; 20 Scudi era la fua tangen* 
te dì lucro. 

A Cajo poi che avea mejfo il Capitale di 6* 
Scudi , fi conveniva di lucro Scudi 45 . 
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Pei rimedj delle Equazioni efpofti in fei Regole 
per le quali fi po'/fono riordinare > contrarre 
$ abbreviare , ed efimaere , e fojìituirt 
fecondo il bifogno la particella in alla 
particella per , c viceverfa , 

REGOLA I. detta Antitefi . Quella rego- 
la infegna ,che fe j t 2 = 5 ? farà * = 5 — } : 
oppure 3 SS 5— *. Similmente fe 3 T4 — 1* 
— < ; farà 3 Ì4Ì S = I» . Così fuppofto che 
A t B = C ; per quella regola giuftamente s 
inferifee , che A ss C — B T come ancora , 
che B = C — A . E fe A , e f B in C .rsj 
D ; farà A PS D , c — B in C, e fimilmen 
te A = D.eflM h C . Parimenti fe fia 
A e t B per C = D ; farà A = D, e - B 

C , e fimilmente A = D , e f B per ~ C . 
Per veder chiaramente , che quelle Tra- 
fpofizioni di termini vanno rettamente a dare la 
fuppofta proporzione, alle lettere fi foftituifeano 
j numeri prefi arbitrariamente , e dicali ex. gr< 
foppofto che 5 t ? = 8 , per quella regola giu- 
ftamente 9 inferifee , che 5 ~ 8 - 3 » come 

ancora che 3 = * - ^ • E fe 3 ' e J s , 6 
ss 33 farà 3 = 33 — 5 , in 6 , e fimilmen- 

te farà } s 33 — 6 /'» 5 . Parimenti fe lia 4 
c f 8 per * ss 8 j farà 4 = 8 - ptr », _ 
REGOLA M. Che infegna a fare illazioni 
per via di mutazione di fegni , in fegni op- 
pofti , Così fuppoflo A 5= B, s' inferifee legit- 
timamente che — A = — B . O fe A - B =s 
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C. S* inferifce che — A f B ss — C. Suppa- 
fto fccondariamente che A, e t B in C =. D » 
li può inferire - A , e — B in C. :=:— D, 
e che -, A,e t B w - C ss ~ D . Suppo- 
rto inoltre , che A, t C t B perC =: D; potrà 
legittimamente dirfi , che ~ A f , e — . B per C 
ss ~ D , e che ~ A , e t B. /*r « C /ss - 

D. Supporto finalmente , che A in Rin C s 
D; fi potrà inferire , che— A, in B fu C ss 
~ D , e che A i* ~. B. /V C =~ D , e fi- 
nalmente che A in B /» — C == — D . 

REGOLA 1 1 L Che infegna. a fere illazio- 
ni abbreviando , o eftendendo le formuje con- 
tenenti le particelle in t o per .Ex. gr. alla 
breviata formula AfB in C , equivalerla più 
eftefa A in C , e f B in C Siccome a queft* 
altra AfB /« C - D, equivale A in C,e f 
A in ~ D,ct B in C , e t B in D • Pa- 
rimente alla breve formula A t $ per C , equi- 
vale A per C, e t B per CU Così a quefta A f 
B per C — D , equivale A. per C,e fA per 
- D , e tB per C , e f B per ~. D 

REGOLA IV e V. Che infegna a liberare una 
pane dell' Equazione dalla particella per, o in 
Ex. gr.fuppoftache A in B ss C , fi potrà dire A = 
C per B , ed anche B ~ C per A . Inoltre fup- 
pofto che AfB /aC= D f E ; potrà dirfi , AfB 
= D f E fer C : ovvero C =.DfE per AfB, 
E fe A per B = C ; fi dirà > A SS C in B . 
Se finalmente A f B per C = Df E fecondo 
quefla regola farà , AfB =3 D t E in C . 

REGOLA VI. Che infegna liberar l'Equa- 
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zioni dalle particelle ad ovvero a nell' italia- 
no cangiandole nelle particelle in , e vicever- 
sa . Ex. gr. fuppofto che rtia A a B , come C 
a D ; ne fegue che A in l) = B in C ; per- 
chè nei quattro termini proporzionali A , B , C , 
D, il prodotto della multiplicazione de' due 
cftremt A D è eguale al prodotto della mul- 
tiplicazione de* due medj B , C , Così fe AiB 
ila a C per D, come E in F » a G y ne viene 
legittimamente che A+B w G, r E in F in 
C per D • 

Nota . Ridotte in numeri le lettere impie- 
gate in quefte regole , come fi ì fatto alla Re- 
gota 1. fe ne potranno veder più manifefte le ve- 
rità degli injegnamenti * 



RACCOLTA 

• » 

Pi V4ri* \ug$gnofe applicazioni pratiche delle 
principali Operazioni Aritmetiche 
efaminat* , e [piegate in queji' 
. ' Opera , 

LEZIONE MISCELLANEA 
r Articolo i, 

PErchè non Tempre fi vorrebbe in pratica 
feguire eftefamente in certe occorrenze 1» 
divifate operazioni tutte ; E perch* fi danno 
ancora moltiflìmi cafi nella pratica implicati, e 
dipendenti da più operazioni , e lungo farebbe 
troppo il farle diftintamente , e regolarmente ; 
Si vogliono propor qui alcuni ingegnofi com- 
penfi y e ripieghi equivalentemente atti ad 
efpedirfi in compendio da molti sì ordinar] , 
che ftraordinarj conteggi , che occorrer porti- 
no . Prima di tutto per altro bifogna togliere 
alcune difficoltà, che naicer poflbno in pratica 
nelle quattro principali Operazioni' ; e comin- 
ciando dall' Addizione , bifogna reftar primiera- 
mente perfuafi ,eflere un* Operazione quella fulla 
quale non può immaginarli nà più breve , nè 
più faci! via dell' indicata > al fuo luogo ; ef- 
fendo fqlo da raccomandarfi la diligenza , e i" 
attenzione per non errare . E per quanto i 
pratici Operatori di Aritmetica fianfi provati 
ad inventar regole per aflicurarfi con riprova 

K deli 4 



dell' efattezza di qucft* operazioni , le loro re- 
gole , oltre ali* efiere più tediofe , e più lun- 
ghe dell' operazione medefima , fi trovan faHe 
ben fpeflb , perchè non affittite da fondamen- 
tale , e retta ragione ; Ed una , che fe ne 
fuol dare non fallace , non può dirfi propria- 
mente riprova t ma folo una replica colla fola 
differenza che fi ferivano prima le fole unità 
fopra le diecine , fenza riportare , o computare ' 
nelle fufleguenti colonne nè diecine , nè cen- 
tenari, nè altro ; e quindi poi fi fcrivono In al- 
tro ordine di numeri le occorrenti diecine, cen- 
tenari &c. » da raccoglierli poi in una fomma 
con gli altri numeri computati come fi è det- 
to : Operazione , come ognun vede , che è 
di maggior tedio , che non è il rivedere at- 
tentamente 1* operazione , che fiafi fatta fe- 
condo la vera regola , fenza dovere fcriverb 
altri numeri , e che per altra parte non et 
può dar mai alcuna maggior ficarezza di aver 
operato fenza errore. Non dovrà già dirfi cosi 
della riprova , che abbiamo fuggerito alla Le- 
zione feconda , perocché dai far di nuovo il 
computo , delle colonnette dall' alto al baffo 
( porto che la prima volta fiafi fatto dal baffo 
all' in su ) , è vero , che ne può venir coli* ' 
iftefTa facilità dell' errore , ma non il medefi- 
mo errore , attefo che il computo d' ogni co- 
lonnetta camina in fempre diverfe proporzioni ; 
E fe poi tanto il prodotto del computo fatto 
dal bafTo all' alto , quanto quello dall' alto al 
fcaflb fi troverà combinare nelf iftefla egual 

fomma 
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fomma , fi potrà efser certi , come da ficura 
riprova , che il computo è fenza errore. 

Per una fpeditifllma operazione del foni- 
mare , libera dalf imbarazzo del riportare le 
diecine , centenarj &c. alle fufleguenti colon- 
ne , piacemi di dar qui la feguente . Si com- 
putino le date colonnette di numeri , e fi feri- 
vano a parte, non le fole unità oltre alle die- 
cine | centenari &c . » ma tale quale il nume* 
?o , o fomma , che prpducono ; e fi ferivano 
come appreflb , La pridia Colonnetta a dcftra 
dele unità dà 23, che feri ve- 23 
fi a parte i come qui fi vede: 220 
la feconda colonnetta delle die- 4267 
cine dà 22 , che fcrivefi, co- 5S24 
me qui vedefi , in modo, che 2391 
il primo numero abbia il va- 4845 
lore locale di centenario; per- 7916 

ciocché 22 diecine fon 220 . 

La terza colonnetta de' centenarj dà 30 , che 
fcrivefi in modo, che il primo numero tenga luo- 
go di millenario , poiché 30 centenari fono 3000. 
La quarta colonnetta finalmente de* millenarj 
dà 22 , che fcrivefi in modo , che al primo 
numero redi il luogo delle diecine di migliaja, 
elTendo che 22 millenari fon 22000 . Per mag- 
gior chiarezza dello fcritto poffono aggiungerli 
i convenienti zeri, come fi vede fatto qui , e 
per regola invariabile ; al prodotto della fe- 
conda colonna fi aggiunge fempre un zero , al 
prodotto della terza fe ne aggiungono due , al 
prodotto della quarta tre , e così eifeodovi al- 

K 2 tr c 
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Ut colonne di fommare , alle diecine di mi- 
gliaia fi aggiungono quoterò zeri » alle centi- 
naia di migliaja cinque , e così Tempre uno di. 
più , perchè il primo numero dei prodotti de- 
ve occupare un valor locale Tempre maggiore 
Ed è cofa ficuriflima » che la tanto facilmente 
colUgihilc total fomma di qaefli nuaueri. \ è 
quella appunto , che deve riluttare dalle co- 
lonnette di numeri date a fommare ; le quali, 
fc per una riprova fi fommino per la regola 
univerfale della Lezione IL , trovandotene T 
iftefib rifu!tato,fi potrà efTcr certi di non. aver 
prefo errore, effendachè in queft' ultimo ordi- 
nario computo , ove fi portano fucceflivamente 
le diecine , i centenari &c. le proporzioni tra 
numero , e numero fon fempre differenti da 
quelle dell' altro computo fitto , e farebbe in 
confegaenza un vero prodigio fe eflendo V uno, 
e r altro computo diverfiunente erroneo. , non 
ne forte diverfo il prodotto 

^Troverebbe per avventura un Principiante 
difettofa quefta prima operazione» fe non avef- 
f« il modo di fommare la diverfità delle 
monete , che efTendo feudi Fiorentini ,. lire » 
foldi, e denari , comincicrà dai denari ; com- 
putati i quali , fe non arriveranno a 12, , ne 
fcriverà fotto la linea alla loro dirittura il da- 
to numero ♦ e paflerà fenz' altro riguardo a 
fommare i foldi ; fe poi follerò o 12,0 più 
di 11 , veda quante volte contengano il 12 , 
poiché altrettante unità ( che faranno tanti (oidi* 

li denari facendo il fililo) dovtì riportare nelf 

©r- 




vdif»e de* ìbldi } e fe vi foffcro fefidul , tifi 
foli fcriverà in riga dei denari : « gr. cflcnda 
i! numero de' denari *i perchè nel fta il 
12 dae voice , e avanza 8, fi riporta due nel 
ìiumeto dei foldi > ed il refiduo $ fi fcrive fot- 
to i denari . Nel computo dei foldi , poiché 
tó foldi , fanno la lira * quante volte ftarà 10 
nel numero dei foldi , tante unità , che fartm-> 
Yio tante lire fi riporteranno nel l* ordine delle 
lire , fcrivcndo irt riga dei foldi, Ce vi è qual- 
che refiduo. Siccome finalmente fette lire fan- 
no lo fetido fiorentino , quante voto fi trove- 
rà contenerti il j nei numero delle lire , tante 
nnità ( the Jarsnrto Scudi ) fi riporteranno nell* 
©vdine di queftf > regnando folo ìiv riga delle 
Kre il refiduo , |^%^r^^!^ ±-j^&4&m 
Trattandofi di moneta Romana li fanno t 
Computi di Scudi » e Bajocchi f e come cento 
Bajocchi fanno lo feudo Romano di Paoli ìò ; 
quante volte nella raccolta fomma dei Bajocchi 
li contiene il cento , tante unità ( che fàr*nn* 
Scudi ) fi trafportano nel numero delli feudi 
medefimi»e qualunque refiduo dà Cento in già 
fi fcrive in riga di Bajocchi > 

E poiché trattafi di diverfità dì moneta * 
ootì farà forfè fpiacevol cofa > che io noti qui 
alcuni ripieghi per istantanea riduzione d 9 una 
in altra moneta . 

Se vogliati ridurre Ufi numero di foldi * 
lire , fi levi V ultima cifra * o figura , e il 
numero f che rimane fi dividi per %: % e il 
predette fon tante lire ; fe la telta iltima ci* 

fra 
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fra è zero , faranno le lire fenza alcun refidua 
di folcii; fe poi forte un' altra cifra , come i, 
% , 3 &c. vi farà un refidao di tanti foldi quan- 
te unità conterrà la fopprtfla cifra ex. gr. al 
numero 3520 , tolta l'ultima cifra , che è ze- 
ro , rimane 352 , che divifo per due , la Aia 
metà è 176; e 17* lire fono efattamente 3510 
foldi ; così tolta al numero 327 1' ultima cifra 
7 > refta 32", la di cui metà e 16 , numero 
di lire : ma qui bifogna far cafo anche della 
cifra fopprefla , non eflendo zero , e contarla 
per tanti ioidi , quante contiene unità , on- 
de 327 foldi fono precifamente lire 16 , fol- 
di 7 . 

: Volendo ridurre un numero di Bajocchi a 
feudi romani , bifogna levare V ultime due ci- 
fre dal numero dei Bajocchi , e il numero che 
rimane efprime fenz' altra operazione quanti 
feudi fono i dati Bajocchi : Ed è o(Tervabile 
ancor qui , che fe le due tolte cifre non fono 
seri , efprimeranno un refìduo di Bajocchi da 
foggiungerfi al numero delli feudi , e quefto 
feguirà ancorché una delle figure fopprefTe fia 
zero , e !' ultima nò : ex. gr. 35916 Bajocchi 
fono feud 359 , e Bajocchi 16 : e 54240 Ba- 
jocchi fono feudi 542 , e Baj. 40 , così Bajoc 
225305 , fono feudi 2253 , e Baj. 5. 

Gli feudi Fiorentini fi riducono a Romani 
multiplicandoli per 105 , numero dei Bajocchi 
ehe contiene lo feudo fiorentino , dal prodotto 
iella qual multiplicazione tolte le ultime due 

* * 
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figure, Jì rimanenti è numero di feudi Koma* 
ni : ex* gr. Scudi Fiorentini 524 

Boj occhi 105 

Ed ecco nell'annefTo efempioche 2620 
Se. Fiorentini 524 , fono Scudi 000 
Romani 550 , e Baj. 20 . 5*4 



: ' ■ <t — 

Pattando alla Sottrazione , mi pare , che 

*na fecola difficoltà pofla facilmente incontrar- 
li da molti allorché $' interpongono molti zeri 
tra le cifre del numero , dal quale deve fot- 
trarfene un'altro : ex. gr. in quello, in cui da 
zero 5 non potendo fottrarfi, dee 
dirfi fecondo la data regola, da 6300010000 
10 , fotiraendo $ , rimane 5 . S97i4 6 i^9> 

Ma quello 10 non può. prenderti * 

né dal feguente numero delle 326546105 

diecine , nè dal centenario , nè 

dal millenario , poiché fon tutti 63^0010000 
zeri f onde convien prenderlo 
dalle diecine di migliaja per quattro volte, e 
considerare non 10 quello che fi prende , ma 
9 a cagione, che fi è fempre profittato d'uno 
per 1 antecedente numero . Dovrà dunque dir- 
li primieramente , fe da 10 fi leva 5 , rimari 
$: fe da 9 tolgafi 9 , refta o ; fe da 9 fi to- 
glie 8, refta 1: fe da 9% 3 , refta 6 : Ne viene 
ora il numero 1 delle diecine di migliija , del 
quale ficcomt fi è già profittato , come fi è 
~ , det- , 
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detto , àvendò contribuito ài primo zero' tini 

diecina , a! fecondo un centenario * al terzo 
un millenario , e al quarto novemila , egli 
fteflb ora remerebbe zero , ed ha bifogno di 
prender dal } delle centinaji di millioni un 
unità, che qui li conta per u, ma è eguale t 
100 millioni, del qual numero vengono a pro- 
fittare i tre zeri , che feguono divenuti per 
la ragion dei paflati altrettanti 9 , come dal- 
la fottrazione fatta nel dato efcmpio fi può ve- 
dere, alla quale operazióne fi è aggiunto la ri- 
prova , perchè fi conofca che la data difficol- 
tà fi è fuperata bene, e fenza errere . 

Qualora fi dovefie fottrtr diverfità di mo- 
nete i come Scudi, Life, Sòldi, e Denari, ba«* 
fla avvertire , che quando nel numero mag- 
giore s'incontrino cifre minori delle corrifpon- 
denti nel numero fottraendo, fe il cafo fucce- 
de nei denari , fi prende 1. dai foldi , vale à 
dire 11 denari t fe accade nei foldi (imprende 
una delle lire, cioè 20 Ioidi , fe nelle lire , fi 
prende uno degli feudi , vale a dire 7 lift* * In 
fomma per i denari fi prende li ; per 1 foldi 
•50; per le lire 7 < Ma ai foldi , alle lire ,e alli 
feudi jfi leva poi nella fucceflìva fottrazione fel- 
lamente uno: ex. gr. di 

4 levar 8 non è poffi- $c. Lire Sol. Aeri. 

bile ; onde fi prende \ i $6 OO I yy 4 " ' 2. »> 4 

( cioè uh falcio), efi dice 19969 „ 5 ,> 16 8 

fe di 16 fi leva 8, ri- *a 

mane 8 . Indi d' it , <5oji 5 15 „ l'I 
( effendofi prefo un fol- 
lo) levar \6 non fi può, j$ooi „ 4 „ ti 4 



m 



MS 

ftià prefo io ( cioè una lira ) fi dirà fe di j t 
fi leva 16 i refterà 15 : di 3 non può levarfì 5; 
dunque prefo 7 ( cioè uno feudo ) fi dirà , fe di 
10 fi leva 5> irefta 5 : lo feudo , di cui fi è 
profittato , fa che V ultimo nùmero delli feudi 
cioèi., rimanga zero, onde bifognerà prendere 
1 da 6 {cioè da6%Qo)i che a quefto primo ze- 
ro fervirà d* una diecina, al fecondo d'un cen- 
tenario , e al terzo d* un miglia jo . Ma anche 
qui il fecondo > e terzo zero vien contato per 9. 

Si noti j che quanto fi è 4 ctt0 della di- 
verfità delle monete fi adatta 4lla divèrfità del- 
le mifure, e loro frazioni * purché fi prendano 
i huìneri -, che bisognano in proporzione del nu- 
mero delle patti* nelle quali vien divifa*e 
fuddivifa la data mifura , e f iftefib dicafi 
del pefo . Che fe occorra Un conteggio mifto 
di mifure , e di pefo con delle frazioni, fi of- 
fervi il feguente ef<rmp : o per non errare. 

Si fupponga che alcuno levi Olio Barili 
5)64000 , Fiafchi 6 , Libbre 4 , Once 7 , e ne 
paghi B. 959864, F. io,L. 5,0. 9 : fi pone il 
Barile di Fiafchi i3 , il Fiafco di Libbre 6, 
e mezza > e la Libbra Once 111 

teva sa 9Ó4000 »i 6 „ 4 ,, 7 
Pag* fe 939**4 » 10 >* 5 » 

i 

keiìa e 441 j 5 „ tj ri 4— io 

1 

Riprova n 96400* „ f » 4 » 7 




Non potendofi dunque da 7 .levar, .j f Q 
prende 1 2 ( the una Libbra ) dalle libbre 4 , t 
dicefi: da 19 levando 9 , refta 10 ; le libbre 4 
devono ora confiderarfi 3 , avendone tolto una, 
ina da 3 è imponibile levar 5 , bifognerà dun- 
que prender libbre 6 — , ( che è un fiafeo ) 

l 

dai 6 fiafehi ? e dire ; da 9 t~ levando $ » 

I 

refta 4 — • Ora dai 5 fiafehi non fe ne po£ 

fono levar io : Bifognerà dunque prenderne 
18 ( che è un Barile ) dal numero di efiì Ba- 
rili , e dire : fe da a .3 fi leva 10 , refta 13 • 
Dal numero 4 , numero millenario dei Barili ab- 
biamo ora bifogno di levar 1 per far dir 10 V 
ultimo zero , che non i# t ma 9 dovrà con- 
tadi perchè fi era levato 1 ; fi dirà dunque.- 
fe di 9 fi leva 4 , refta 5 ; e così contando 
per 9 gli altri due zeri , e rammentandoli di 
di contar per 3 il 4 millenario , eflendofeli già 
levato 1 per fomminiftrar 10 , 100 , 1000 ai 
tre zeri , farà fuperata ogni difficoltà . Per non 
errar finalmente nel far la riprova , fi oflervi, 
che delie once 19 , fe ne riportano 12 alle li- 
bre , e fe fcrive il refiduo 7 , Le libbre, com 
una v che fe n* è riporrata fon 10 . e mezza; 
rifervandone 6 , e mezza ( che fanno un fiafeo ) 
fi fcrive U refiduo 4 : E dei fiafehi 24, rifer- 
vandone 18 , { cioè un Barile ) fi fcrive il re- 
fiduo 6 . E riportato , che fu il rifervato Ba- 



rile > la fomma degli altri numeri non ha al- 
cuna difficoltà. 

Anche nell* operazione del multiplicarc , 
il numero moltiplicando può aver talvolta di* 
verfità di monete , mifure , o pefi : E riguar- 
do alle monete è oflervabile , che fe il molti- 
plicando efprime un numero di lire , folcii , e 
denari veduto per mezzo della infrafcritta Ta- 
vola , qual porzion di lira contengano i foldi , 
e qual porzion di foldo contengano j denari» 
fi è certi , fenz' altra operazione, che il pro- 
dotto della multiplicazione sì dei foldi , che 
dei denari , è tante porzioni o di lira , o di 
foldo , quante unità comprende il multiplica- 
tore . Prima di darne un'efempio fi oflerviqut 
la regola per aflegnare al vario numero di 
Ioidi , e di denari > fecondo la divertiti dei cafi 
la corrifpondénte porzione, o di lira , odi foldo. 

Per i foldo = una ventefi ma parte della lira 

2 foldi =una decima parte 

3 foldi = una decima, ed una ventèlima parte 

4 foldi = una quinta parte , 

5 foldi = una quarta parte 

6 foldi = una quinta, ed una decima parte , 

7 foldi = una quarta , ed una decima parte 
foldi ~ due volte la quinta parte 

9 foldi 3 una quarta > ed una quinta parte 
io foldi sia metà della lira . 

Quando i foldi fofiero più di dieci , fi pren- 
de U metà di lira per » dieci , e la porzione , 
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che corrifpónderà al «omero dei medefimì (oidi 
fopra i dieci fecondo la fopra defcritta regola . 

a • 

Per i den. = la vcntiqtiàttrcfima partè dei foldo 

1 den. = la duodecima partè 

5 den.- l'ottava patte 
* 4 den. = la fefla parte 

5 den. ■* la fefta , e la veritiquattrèfimà ptrtè 

6 den = la quatta parte 

7 den.^la feda , e V ottava paftè 

8 den. t= la terza parte 

9 den. = la quarta, e l'ottava partè 

10 den. = la quarta , e la feda parte 

1 1 den. s la terza , e V ottavi patte . 

* « « 

■ * . 

Si ofTetvi qui , che febbene U i*. part** 
non la 24 del foldo faccia il denaro , fi è 
trovato efpediente il confiderai il foldq di 14 
parti per avere le porzioni del medefimo 101- 
do più femplici : perciocché fe ex. gr> fi avef- 
fero nel numero moltiplicando 1 1 denari > e fi 
voleffe confiderare il foldo ( come è di fatto ) 
comporto di i\ i Infognerebbe per gli fej de- 
nari prendete , la metà > un -terzo ♦ t un do- 
dicefimo di foldo > dal eh* ne verrebbe un 
troppo Inngo , ed intralciato conteggio v Ma 
la ragione- , che favorifee il confiderai divifo 
* il foldo in 24 piuttofto , che in iì porzioni , 
fi manifefta nei 4 , e negli S denari > che fo- 
no i due cafi , che quafi fempre fi danno; ef- 
fendochè proporzionamente alle parti 24 « per 
4 denari fi prenda il fcft* dd foldo > e per H 
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tenari, il terzo . Laddove nella prop&monr 
delle 12 parti per gli 8 denari converrebbe 
prendere e la metà , e il fedo del foldo t co- 
fa incomoda , e prolungante il conteggio . 

Sia per un efempio da multiplicarfi lire 
3461 v foldi s , e denari 8 per 243 , doven- 
doli prendere per 

Lire foldi de tu 



i denari 8.» la terza 
parte del foldo , 
ed eflendo compo- 
flo il multipiicando 
di 243 unità, fi ve- 
drà, fubito , che il 
prodotto della mul- 
tiplicazione de* de- 
nari 8 t è 243 rer- 
zi di foldo , che 
divifi per tre , fan- 
no foldi 8j ; ma 
ficcome fi è pre- 
fo per ogni denaro 
il. ventiquattrefimo 



3462 
*45 



1» 



>> 



8 



10386 
13848 
6924 

841266 



60 
8 



1» 



15 — 
2 — 



841334 



17 



del foldo , cioè la metà di quello , che è in 
fatti , il prodotto, vero, della multiplicazione 
degli 8 denari farà il doppio dei foldi 81, cioè 
foldi 162 , vale a dire lire 8 , foldi 2 > che 
fcrivanfi a parte per aggiungerti al prodotto 
UniverfaJe della multiplicazione 

Venendo alla multiplicazione dei foldi y , 
che fanno ur> quarto della lira , faranno eiTì 
243 qjarti di lira , che divifi per 4 , fanno 
lire 60 > e tre quarti , cioè foldi 15 . 

Mul- 



1$* 

Maltiplicate finalmente le lire per la già 
nota regola , fcrivafi fatto il prodotto delle 
medefime le lire 6© i $ prodotto dei foldi 5 , 
e fctto quelle le lire 8 „ 2 prodotto dei de- 
nari 8 » e fe ne raccolga il total prodotto 
841334 17 — , come vedefi fatto nel dato 
efempio . 

Quando fi è dato alla Lezione V. la re- 
gola deir operazione del dividere , non fi è 
dato in efempio un divi/ore comporto di fo- 
le fémplici unità , o di fole diecine , nei 
quali cafi 1' operazione riefce femplice* molto » 
ed affai breve . In grazia dei Principianti fìane 
in efempio il numero 5349 da dividerli per il 
numero 7 dicati il 7 nel 53 ri ftà, 
fette Tolte , e avanza 4 , fcrivafi 
il (Quoziente 7 , e il refiduo 4 uni- 
fcafi al 4 , che fegue ( e dirà 44; 
nel qual numero il 7 v * ftà fei vol- 
te , e avanza 1 . Scritto il Quo- 
ziente 6 , ed unito il 2 al 9 ; Si 
vedrà che nel 29 ftà il 7 quattro 
volte , e avanza 1 . Scritto il Quoziente 4 alla 
delira del 6 , come fopra , e rifervato il refi- 
duo li rifulta fubito , che nel 5349 (là il 7 
764 velte , e avanza uno . Se voglia farte- 
ne la riprova fi multiplichi quello Quoziente 
764 per 7 , che producendo 5348 , è "Jani- 
ntfefto , che aggiuntovi il refiduo 1 , verrà a 
produrli V ifteffo numero dividendo 5349 , e 
in confeguenza V operazione è efatta . Coli* 
iftelTa brevità fi opera anche nel cafo d* un di- 
vifore eompofto di due numeri, o cifre , come 
10 , 15 , 20 . RE- 



5349 — 
7<*4 7 
7 

— 

5 34» 
x 
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* REGOLE DIVERSE ' 

E/lratte da Problemi Aritmetici, e Algebrici 
per altrettanti ripieghi alla Compendila 
efecuzionc di varj pratici conteggi ♦ 

■ 

Articolo 2. 

R Egola prima . Per fapere il corto di una 
Libbre di feta , di lana, o di qualfiafi al- 
erò genere , di cur fi fappia il valore del cen- 
to , o fia delle libbre 100. 

Sian lire 70 il valore di libbre 100 . Lana ? 
deve vederli quante volte ftà il 5 ne! 70 . Il 
5 , io dico , eflendo e(To e la ventèlima parte 
del cento , e dovendoti computar qui per la 
ventèlima parte della lira , cioè per un foldo . 
Quattordici volte pertanto fi vede (lare il 5 
nel 70 , e 14 foldi fanno il valor della libbra 
di lana . Cosi coftando cento libbre di feta li- 
re 37* , e 75 volte ftando il 5 in detto nu- 
mero 1 il prezzo d' una libbra farà foldi 75 , 
vale a dire , lire 3 , foldi i< : Volend© ufar 
regola anche pià breve , balta dal valore del- 
le cento tor via V ultima cifra , o figura , e 
duplicar quel numero, che rimane, darà egual- 
mente il prezzo della libbra ; come tolto nel 
primo addotto efempio il zero da 70 riman 7 , 
che duplicato fa 14 numero dei foldi che co- 
me fopra fi è veduto fono il prezzo d' una lib- 
bra di lana : Così alle lire 375 , prezzo di 
libbre cento feta , tolto T ultima cifra 5 f ri- 
man 
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man 37, che duplicato dà il rned^fimo 75 
mero dei foldi qoftituenti il prezzo d' una lib- 
bra di feta * 

Regola feconda , Per Capere U valore di 
uno ftajo di Grauo , o altri generi , nella fup- 
pofizione , che fi fappia il valore del moggio 
dell* ifteflb genere , che fe computali a fcadi 
bifogna multiplicare il loro valore per j , ed ag- 
giungere al prodotto la metà del numero me?, 
delimo degli feudi , e ne rifalcerà un numero 
di crazie da pqterfi eoa tutta facilità ridurre 
a lire , foldi , e denari • Che fe ex. gr pon-, 
gali per valore d' un moggio di Grano Scudi 
22 , dicafi : 3 via zi fa M , al qua! prodot- 
to aggiunto 11 metà di 22, ne verrà 77 ( era- 
zie ) che partito per *z (i avrà lire 6, e era* 
zie Sicio^ Ioidi 8 , 4, valore d* uno ftajo di Gra- 
no , Così pollo per un altro $fempio , il va- 
lor del moggio Se, 17 1 fi dica J via» -7 f fa 
51 » aggiungafi 8 , e mezzo , metà di 17 , e 
fi avrà jp , c mezzo > che partito per 12 , <i 
avrà per valor dello ftajo lire 4 , foldi u K « 
dcn. 2, - 

Se il valor del moggio folTe computato in 
lire, il loro numero develi multiplicare per jq, 
e il prodotto farà un numero di denari da partirli 
per 12 , per ridurli a foldi » ex* gr. Ila il va- 
lore d' un maggio di Calcina lire 8 : dicali « 
10 via 8 fa 8q ; nell' 80 il 12 vi ftà fei vol- 
te , e avanza 8 ; dunque uno ftajo di Calcina 
vale foldi 6 , e den. 8, 

Regola terza • Dedotta dalla doppia falfa 
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Porzione, adattabile unlverfalmente a tutti quei 
cafi , che poflbno aver corrifpondenza di ragio- 
ne alla feguente Proporzione . Mevio aveva* 
comprato una Botte di vino , non fi rammen- 
ta nè quanto li coftò • nè quanti Barili con- 
tenga , fi ricorda (blamente , che fe rivende^ 
va quello vino a lire 7 il Barile vi {capitava 
lire 20 ; E fe Io avefle venduto lire 8, vi ta- 
ceva il guadagno di lire 40 . Vuole ritrovare 
ora e il numero dei Barili contenuti dalla Bot- 
te , e il prezzo , che gli coftò. 

Facciafi la doppia arbitraria fuppofizione , 
prima di 40 , feconda di 50 Barili , fi multi- 
plichi r ano , e V altro fuppofto numera pri- 
ma perle 7, indi per le ^tr#, e dicafi primiera- 
mente 7 via 40 fa 280; al qual numero aggiun- 
gendo 20 dello fcapito a lire 7 , fa 300. Ve* 
dafi ora fe multiplicando il fuppofto 40 per 8 
ne rifatti il guadagno di lire 40 ; 8 via 40 fa 
320 , che darebbe 20 fole lire di guadagno , 
dunque 20 meno di 40 . Si multiplichi ora la- 
feconda fuppofizione 50 : 7 via 50 , fa 550 > 
che con 20 dello fcapito fanno 370 : 8 via 50 
- fa 40* , che darebbe il guadagno di 30 , noti 
di 40 , dunque 10 meno di 40 dal difetto 2* 
rifultato dalla prima fuppofizione , fi fottragga 
10 , difetto , che rifulta dalla feconda , e re- 
iteri 10 , che deve eflere il divifore del pro- 
dotto della multiplicazione , che deve fard 1 
della prima pofizione4o col fecondo errore 10; 
c della feconda 50 , col primo errore 20 , di- 
cendo 20 via 50 fa loco; 10 via 4© fa 40$, 
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che fottratto da 1000 > rimane 600 , che par- 
tito per 10 dà il Quoziente 60 > che dico cf- 
fere il numero dei Barili contenuti dalla {ap- 
porta Botte; e che fia vero: 7 via 60 fa 420 ^ 
e più 2* dello fcapito , che fi è fuppofto a li- 
re 7 fa 440 ; 8 via 60 , fa 480 , che dà ap- 
punto il guadagno delle fuppofte lire 40 a li- 
re 8 il Barile . Si è dunque trovato il nume- 
ro dei Barili efler 60 , ed il prezzo eflere (la- 
to lire 440, il qual numero divifo per 60, dì 
il Quoziente 7 , e un terzo , cioè lire 7 , fol- 
di 6 , denari 8 t corto d* un Barile.. 

Regola quarta La medefima Propofizione 
può fcioglierfi più brevemente aitai fommando 
lo fcapita 20 proveniente dal vender lire 7 il 
Barile , col guadagno 40 > che ne avrebbe pro- 
dotto la vendita a lire 8 , e dire 40 , e 20 
fa 60 ; dipoi fottraendo dalle lire 8 le lire 7 , 
rimane 1 per divifore del 60 > che divifo per l 
rimanendo il medefimo 60 ; fi dirà che 60 Ba- 
rili conteneva la Botte , come fopra . | 

Per veder chiaramente , che quefta quar- 
ta regola è certa per qualunque altra divertiti 
di numeri , fi parti ad efplorar per la medefi- 
ma quanto coftarte , e quante ftaja contenerti 
di Grano *n arca porto che rivendendolo lire 5 
lo ftajo fi fcapiti lire 60 , e rivendendolo 60 , 
vi fi lucri lire 80 ; fi fommi 80 > con 60 , e 
fi avrà 140 : indi traendo 5 da 6 , rimane t 
per cui fi divida 140, e reflerà fiftedb 140* 
e tante ftaja di Grano contien V arca ; fe ne 
ricerchi per riprova il total prezzo dicendo : 5 
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via 140 fa 700 , c più 60 dello (capito a 5 
lire , fa 760 , Si veda fe computandolo a li- 
re 6 ci dà. le 80 lire di guadagno : 6 via 140 
fa 840 , cioè 8© lire precifamente più delle 760, 
dunque 760 lire era il prezzo che coftò la pri- 
fna volta V arca del Grano in queftione , e 
conteneva 140 ftaja di Grano . 

Regola quinta . Quando avviene , ( come 
nel cafo propoftojche dalla diverfità del prez- 
zo rifulta difetto , ed eccedo nella propofijuo- 
ne fi deve Tempre fommare infieme il difetto , 
c r eccedo dato , come fi è fatto fopra delle 
lire 60 di fcapito colle 80 di guadagno . Se poi 
portafle la propoiizione o due eccedi , minore, 
e maggiore , o due difetti , fi deve fqttrarre 
il minore , dal maggiore eccedo , e il minore 
dal maggior difetto ; ex gr. ; . — ^ : 

Di una librerìa invendita pagando ogni 
volume lire i f verrebbe a coftare lire 60 più 
di quello fu ftimata , e a ragione di lire 4 per 
volume coderebbe 3620 lire più di detta (li- 
ma . Si vuol fapere di quanti volumi fia com- 
porta , e quanto fu ftimata . Perchè tanto il 
prezzo di lire 2 , che di lire 4 per volume 
porta eccedo fopra la dima , fi fottrae f ec- 
cedo 60 dall' eccedo 3620 , il refiduo 3560 fi 
divide per la differenza dei due prezzi 2 , e 4 
che è 2 , e ne viene il Quoziente 17S0 , che è il 
numero dei volami dell* Libreria ; Impercioc- 
ché computato quedo numero di volumi a lire 
2 fi ha la Comma di lire 3560 ; dalla qunl 
,/omma fottratto 60 , che è il fuppofto eccedo 
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fopra la ftima alla ragione di lire due, rimana 
gano lire 3500 , che dico . efler f ignota fti- 
ma fatta della Libreria , eflendochè computati 
i 1780 volami a ragione di lire 4 , cioè muN 
tiplicato 1780 per 4 fi ha il prodotto di lire 
7120 , dal quale fottratto il fuppofto eccetto 
fopra la (lima , cioè lire 3620, rimane la me- 
defima fomma 3500, che è dunque indubitata- 
mente la (lima fatta della Librerìa . Che fe 
ex. gr. fi poneffe mezza lira , ed una lira per 
volume , ficcome tanto la mezza , che V inte- 
ra lira darebbero fomme minori della (lima 
3500, cioè lire 8po , e 1780 ; anche in que- 
llo cafo il difetto della feconda fomma , che è 
1720 fi deve fottrarre dal difetto della prima, 
che è 10 , ed il refiduo 8pa dividerlo per 
la difterenaa dei due porti prezzi di un volu- 
me | che è mezza lira ; Ora la mezza lira in 
lire 890 , ftandovi 1780 volte , avremo in tari 
Quoziente il numero dei volumi , come fopra . 
Pongafi finalmente P eccedo per una parte, e 
il difetto per Y altra , fupponendo prima co* 
ftare ogni volume una lira , e quindi due. La 
fuppofi/.ione di una lira «là 1720 lire di meno di 
quello è fiata ftimata la Librerìa : La fuppofi- 
zione di due lire da lire 60 di più di detta 
fiima . Qui quefto meno , e quefto più deve 
fommarfi infieme, e farà 1780, che divifo per 
1 ( differenza tra una, e due lire fuppofte per 
ogni volume ) dà il medefimo 1780 , numero 
dei volumi , come fi è ofservato fopra , la fli- 
ma dei quali fi è veduto e fiere lire 3500, che 
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dlvifo per 17 lo , numero dei volami fi vedrà 
collare ogni volume lire 1 foldi 19 „ 4. 

La ragione per cui , venendo due eccelli, 
o due difetti dai fuppofti due prezzi , fi deve 
feltrar V eccedo, o il difetto minore dal mag- 
giore , cioè fi deve far cafo fol della differen- 
za trai inedefimi , è foftenuta dalla proporzione 
« convenienza del divifore , che è anch' eflb 
la differenza tra i due porti prezzi ; la qual 
ragione conviene anche alle propofizioni , ove 
cade il più , e il meno , o fia V eccedo , e il 
difetto, che fommati infieme producono quella, 
diftanza tra f eftremità del più , e del meno, 
che equivale alla proporzionai differenza, (tan- 
te che il meno che è per una parte , diftruggen- 
do in certo modo il più dell* altra , fi ha bi- 
fogno dell' uno , e dell' altro ad equilibrar la 
proporzione con la differenza dei due dati 
prezzi , che ne è il divifore . 

Rtgola fcfta . Poiché fiamo fu i ripieghi 
per la fpedita foluzione della doppia falfa po- 
rzione , è fommamente rimarcabile , che tutte 
le propofizioni , che non poflbno feioglierfi per 
femplice , ma folo per doppia falfa pofizione , 
fi rifolvono ancora compendiofamente , c ficu- 
ramenta così. Sia ex* gr. da doverli trovare il 
refpettivo , precifo prezzo di tre Cavalli , i 
xjuali prefi infieme colarono feudi 187: fi c a > 
che quello di maggior prezzo , fu pagato 17 
feudi più di quello dell' infimo prezzo , e 
quel di prezzo medio , 6 feudi più di quello 
medefimo di prezzo infirqp , Pongali che il . 
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prezzo infimo Ha feudi 2 , il medio feudi 8 » 
e il maflimo feudi 19 . Prefa la differenza tra 
ii primo , e terzo , che è 17, e tra il primo, 
il fecondo, che è d; e fommate quelle inficnae/ 
il prodotto 23 fi deve fottrarre dalla total no- 
ta fomma 287 , e il refiduo 164 fi divide per 
3 , poiché tre fono i Cavalli, dei quali fi vo- 
gliono individuare i prezzi; ed il quoziente 88 
farà it corto del Cavallo delf infimo prezzo; e 
fe a quefto numero fi aggiunga 6, fi avrà 94* 
cofto del Cavallo di prezzo medio , e aggiun- ' 
gendo al medefimo 88 la differenza 17 fi avrà 
105 cofto del Cavallo del maggior prezzo : G 
che fià vero , fi fommino infieme quefti tre 
prezzi , e fi troverà il prodotto del totale 
dato prezzo 287. . 

Si noti , che fe gli oggetti dei quali fi 
devono individuare le fomme foflero più di tre 
bada oflervare che le differenze da fommarfi 
infieme fiano tra il primo , e Y ultimo, tra il 
primo t e il penultimo , tra il primo , e il 
terz' ultimo , e così cominciando fempre dal 
primo , fi devon computare tutte le differenze 
tra 11 primo , e tutti gli altri numeri, ehe gli 
feguono , fian quanti vogliono , ex.gr. . Cin- . 
que uomini, che abbiano guadagnato in nn an- r 
no in un ifteflb lavoro , nel quale avevano lo 
fìipcndio di una lira il giorno lire 1 395 > fuppofto , 
che il fecondo abbia lavorato 3 giorni più del 
primo ; il terzo 4 giorni più del fecondo; il 
quarto 6 giorni più del terzo ; e il quinto S 
giorni più del quarto . Si prenda !a differenzi 
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tra il primo , e il quinto , che è ti , tra il 
primo , e il quarto , che è 13 ; tra il primo 
e il terzo , che è 7 , tra il primo , e il fe- 
condo , che è 3 , Si fommlno inficme quefte* 
differenze , e il prodotto , o fomma totale 44 
fi fottrairga dalla fomma del total guadagno 
1 395 : e partito il rcfiduo-1351 per 5 , ( pe- 
rocché 5 fon gli uomini , tra i quali fi ha da 
diftribuire il guadagno ) nel quoziente 270 , e un 
quinto, che diremo lire 270 , e foldi 4, avre- 
mo la porzione di quello , che ha operato mi- 
nor numero di giorni di tutti gli altri , e cosi 
fecondo la data proporzione , fi potranno au- 
gnare le porzioni a tutti gli altri , cioè lire 
273 foldi 4 al feconda , 277 foldi 4 ai terzo; 
183 foldi 4 al quarto , e 291 foldi 4 al quin- 
to ; le quali cinque porzioni fommate infieme 
danno precifamente la total fomma 1395; che 
il è propofto fatto guadagno in comune . 

E' notabile in quefto mirabil compendio di 
doppia falla pofizione , che i numeri, che qui 
li pongono ad arbitrio , 0 portino al più , o al 
meno , vale a dire , facciano fomma maggiore 
o minore della fomma data , non fi deve va- 
riare in alcun conto Y operazione , attefo che 
fi fa cafo folamentc della differenza tra nume- 
ro e numero , non del quantitativo della fom- 
ma prodotta . 

Su i qui dati efempj di compendiar con- 
teggi , potrà il lettore , fe gliene vien talen- 
to , efercitare la propria penetrazione , e fot- 
tilizzare fulle qui propofte Lezioni per dedurne 
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dplle fempre più facili , coaipendiofe , e pro- 
fittevoli regole . 

Tavola Pitagorica , che nelle Operazioni della 
multi plicazione , e divisone porge più comodo 
giovamento del [olito Abaco . 
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